
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,lФизтЕх" по мАтЕN4АтикЕ

10 класс
вАриАнт 10 lIIIIФр

Заполпяется отЕетствеЕsЕм сехретарЕм

1. [2 балла] Числа а, Ь, с являкlтся первым, вторым и третьим членами ге<rметрической прогрес-
сии соответственпо (числа а, Ь, с яе заданы), а четвёртый член прогрессии является корнем

уравнения аr2 - 2Ьl * с : 0. Найдите третиfi член прогрессии.

2. [4 балла| Найдите количество треугольников периметра 900 с целочисленными сторонамиl у
которых одна из бпссектрис перпендикулярна одtrой из медиан.

3. [4 балла| Рсшите систсму уравпсний

Il -6ч =,/la -6y --r*6,
|l' + 2у2 - 12r - 4у l 20 - 0.

4. [5 баллов! а) В прямочгольном треуго"qьнпке ДВС на катете ,4С и гипотенузе,4В отмечены
точки D и Е cooTBcTcTBclltlo, T акие что,4D: ДС -l 3g DE L4В. Найлите таIIгсIIс угла
В ДС , еслч известно, что ZC Е D _ 30" .

б) Пусть дополнительно известно) что ,4С : rЛ. Нuйдпrе площадь треуго,,rьника СДD.

5. [5 баллов] Окружности Q и c,.,r касаются в точке -4 впутренним образом. Отрезок.4В - диаметр
большей окружности Q, а хорда ВС окружности О касастся (, в точкс D. Луч ДD IIовторIIо

пересекает Q в точке Д. Найдите радиусы окружностей и площадь четырёхугольни ка ВДСЕ,
если извсстпо, что СD : 2, BD - 3-

6. [5 баллов] Наfiдите все пары чпсел (а;D) такие, что неравенство

-6|2п - 1| ( oz+b( -8с2+6r+7

выполнено д,,Iя всех .т на промежутке [-}; t] .

7. [5 баллов] Фупкция / опрсдслсtrа rra мIIожсстве полох(итслыIых рациоIIzLлыIых чисел. И:звсстпо,

что д,Iя любых чисел с и Ь из этого мIIожества выполнено равенство /(о6) - /(а) + /(Ь), и при

этом /(р) : [pl2] для любого простого числа р ([э] обозначает наибольшее целое число, не

превосходящее z). Найдите коJ,Iичество пар llатчра,,Iьпых чисел (л; у) таких! что 2 ( т ( 22,

2{а{22п |Qly|<0,
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