
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА l,ФизтЕх,l по мАтЕмАтикЕ

10 класс
BAPIIAHT 1() шLIФр

Заполнярт.я отвртствсняым сркретарёv

1. [2 балла] Числа а, Ь, с являются первым, вторым и третьим членами геометрической прогрес-
сии соответственно (чис,па а, Ь, с не заданы), а четвёртый член прогрессии является корнем
уравнения аz2 - 2br t с _ 0. Найдите третий член проr,рессии.

2- |4 балла| Найдите количество треугольников периметра 900 с целочисленными сIорOнами. у
которых одна из биссектрис перпендикулярна одной из медиан.

3. [4 балла] Ргшите систсму уравнсlIий

r-6у= х;у - 1+
12 + 2.112 - 12z 4у+20-о

4. [5 баллов] а) В пряl*lоvгольном трсугольн ике дВС на катете дС и гипотенузе ,4В отмечепы
тсlчкиDиДсоответстВсIIIIо, 1,акиС что AD: дС - 7:3 и DE _L АВ. Найдите ],altt,cltc YllJIа
ВДС, если извсстно, что lCED - 30".

б) Пусть допо.IIнителыIо известно, что дС - у4. Найдите площадь треyгольника СЕD.

5. [5 баллов| Окрчжности f,) и ш касаются в точке А внутренним образом. Отрезок АВ диаметр
большей окружносr,и О, а хорла ВС окружпости Q касается U в точке D. ,Пуч ДD повторпо
пересекает Q в точке Д. Найдите радиусы окружностей и площадь четырёхугольни ка ВдСЕ,
есJlи извсстно1 что CD = 2, BD - 3.

6. [5 баллов] Найдите все пары чисел (о; Ь) такие, что неравенство

8z-6|2z - i| ( az *Ь { -8r2 +6jг+7

выполнено для всех J на промежутке [-}; t].

7. [5 баллов| Функция / определена на множестве положительных рациона.]ьных чисел. Известно,
что д,rя любыХ чисел а И Ь из этогО мноr(ества выполненО равенство f (аЬ) - f(a) + /(Ь), и при
этом /(р) = |pl2] для любого простого числа р ([z] обозначает наибольшее целое числоr не
превосходящее z). Найдите количество пар натчрапьных чисел (z; 9) таких, что 2 ( z ( 22,
2{у {2zп f (rly) <0.
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