
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

ОЛИМПИАДА "ФИЗТВХ" ПО МАТЕМАТИКЕ

10 класс
BAPI,IAtlT 10 шI.IФр

Заполня€тся ответств€нвым (екретарёt

1. [2 балла] r{исла с, Ь, с являкlтся первым, вторым и третьим tlленами геометрической прогрес-
сии соответственпо (числа с, Ь, с не заданы), а четвёртый член прогр€ссии является корпем
уравнения аr2 - 2Ьl * с : 0. Найдите третий член прогре(:сии.

i-
2. [4 балла] Найдитс коJlичсс,l,uu ,r,рсу1,0JlыIикоr, llеримстра 900 с це.ltочисltсIlIlыми c,l,oporraми, у

. которых одна из биссектрис перпендикулярна одной из медиан.

3. [4 балла] Реrпите систему уравнепий

:r-6y :ry - -I+
12 + 2у2 - 1,2х - 4у + 20: 0.

l [5 балловl а) В прямоугольном треугольн*лке ДВС на катете -АС и гипотенузе,4В отмечены
точки D и Д соответственно) такие что ,4D : ДС - 1, :3 g DE J_ ,4В. Найдите тангенс угла
В ДС , еслп известно, что ZC Е D - 30" .

б) Пусть допоJнительно известно, что ,4С : l/1. НаItдчте площадь треугольника С,ЕD.

[5 баллов] Окружности Q и o.,t касаются в точке А ввутренним образом. Отрезок АВ - диаметр
большей окружности Q, а хорда B(I окружности Q касается 0J в точке D. Луч ДD повторIlо
пересекает Q в точке Е. Найдите ради},сы окружностей и площадь ,lетырёхугсяьни кz ВДСЕ,
если известно, что СD : 2. В D : 3,

6. [5 баллов] Найдите все пары чисел (с;Ь) такие, что IIеравепство

8z-6|2r-l| ( аz+Ь( -8с2 tбх*7

выпоJlнсно дJIя всех , на lrромежутк" [-};t].

7. [5 баллов| Фчнкllия / сlпрелелена на мtlожестве положительных раllионаJьпых чисlел. Известно.
что для любых чисел о и Ь из этого множества выполнено равенство /(а6) = /(о) + /(L,), и при
этом /(2) : |pl2] лля любого простого чи(]ла р ([z] обозначает каибо.пьтпее це.пое чис.ло, tle

превосходящес z). Наfiдите ко1,Iич€ств() пар натура,lьных чисел (;г; 9) таких, !lT() 2 ( r ( 22,

2{у{22ч |(лlу) <О,

{
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