
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,lФизтЕх,l по мАтЕмАтикЕ

10 класс
шIlФр

[4 балла] Найдите колиtIество треугольников периметра 900 с целочисленными сторонамиl укоторых одпа из биссектрис перпендикулярна одпой из медиан.

[4 балла] Решите систему уравненпй

Залолняется ответств€вяым секретарём

1. [2 балла] Числа а, 6, с являк,lтся первым, вторым и третьим членами геометрическоЙ прогрес-
сии соответственно (числа а, Ь, с не заданы), а четвёртый член прогрессии является корнем
уравнения ar2 - 2Ьх * с - 0. Найдите третий член прOгрессии.

2

3

u-6у: :хч - y-I+
t2+2у2-|2х-4у+20:0

4. [5 баллов| а) В прямоугольпом треуголыl пке дВС на KaтcTc ,4С и гипотеrrузс -4В отмсчепы
точкиDи-Есоответственно,такиечтоАD:дС-7:ЗтlDЕ-L,4В.НаПдитетангенсугла
ВДС, сслч известно, что lC ED :30",
б) Пусть допоJнптельпо известно, что АС : ,/1- Наftдпr. площадь треугольника C.BD.

5. [5 баллов] Окрух<ности Q п ч касаются в точке А внутренним образом, Отрезок АВ диаметр
бо,llьшей окружносги Q, а хорда ВС окружности Q касается 0J Il точке D. Луч ДD nooropub
пересека€т Q в точке Д. Найдпте радиусы oKpvx<HocTefi и площадь четырёхуrольни ка ВдСЕ,
если известпо, что CD : 2. BD = 3.

6. [5 баллов] Найдите все пары чlлсел (с; Ь) такие, что неравепство

8r-6|2z-1| ( сrtб ( -8r2+6r+ 7

выпо.Iнено для всех f на промежутке [-}; t].

[5 баллов] Фvпкция / определсна IIа мпожсствс положитсльных рациопапы!ых чиссл. Извсстrtо,
что лтя любых чисел 0 и D из этого множества выполЕеlIо равенство l@ф - l@) + /(Ь), и при
этом /(р) - |plZ] мя любого простого числа р ([л] обозначает наибольшее целое чпсло, не
превосходящее r). Найдите количество пар натураJIьных чисел (r; у) таких, что 2 ( r ( 22,
2 {а {22 и f(xly) <0.
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