
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,lФизтЕхl, по мАтЕмАтикЕ

10 класс
шtIФр

Заполняется ответсmенЕнм сехретарём

1. [2 балла] Числа а, 6, с являются первым, вторым и тре,l,ьим чJlенами геоI*'tетрическоfi прогрес-
сии соответственно (числа с, Ь, с не заданы), а четвёртый член прогрессии является корнем
уравнения аr2 -2Ьх * с: 0. Найдите третий член прогрессии.

2. [4 балла| Найдите количество треугольпиков периметра 900 с целочисленными сl,tlрOнами. у
которых одна из биссектрис перпенликулярна одной пз медиан.

3. [4 балла| Решите t:lrcTcltv }.paBlleниr:i

|-
Ir-6y:r/ru-61/-r+6,
f.'r zy'-12t-4y+20- 0

4. [5 баллов] а) В прямоуголыlом l,рсуго"цьппка ДВС lla катстс ,4С и I,иrttl,гену,зе .4В отмсчспы
точки D и Е соответственно, такие что АD : АС - | : 3 п DE J_ АВ. Найдите тангеllс чгла
ВДС, ccllи изlJсстltо, чrо lCED:3O".
б) Пусть дополнительно известпо, ,rTo АС - rt, Найдп"е площадь треугольника СДD.

5. [5 баллов| Окружttости О и al касаются в точкс А вIIутреIIним образом. Отрезок АВ лиаметр
большей окружности О, а хорда ВС окружности Q касается 0J в точке D. Луч ДD повторно
хсресскает Q в точке Е. Найдитс радиусы окружIIос,Iсй и пJIощаль чстырёхl,голыtи ка ВАСЕ,
если известно, что CD :2. BD :3.

6. [5 баллов] Найлите все пары чисел (а; 6) такие, что неравенство

8z - 6|2z - 1| ( or+b ( -8r2 + бJ + 7

выполнено дJ,Iя всех J на промежутке [-}; t].

7. [5 баллов| Функпия / определена на множестве положительных рационzL]Iьных чисел. Известно,
что лпя любых чисел о и D из этого множества выполвено равенство /(с6) - /(с) + /(Ь), и при
этом /(р) - |plZ] м, любого простого числа р ([r] обозвачает наибольшее целое число, пе
превосходящее r). Наfiдите количество пар натураJIьных чисел (r; у) таких, что 2 ( э ( 2Z,
2{а{22иlQ/у)<0.
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