
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА llФизтЕх,, по мАтЕN4АтикЕ

10 класс
вАриАнт 10 ш[{Фр

Заполвяется ответствснtiым секретарём

1. [2 баЛЛа] IIисла с. Ь, с являются первып{, вторым и третьим llленаNtи геометрической прогрес-
СИи СООтветственно (чис,rа с, Ь, с не заданы), а четвёртый член прогрессии является корнем
уравнепия a,z2 - zbr * с = 0. Найдите третий член проl.рессии.

2. [4 балла| Найдите количество треугольников периметра 900 с целочисленными сторонами] у
которых сlлtlа из биссектрис псрIiеr]дикуJIярtlа олl!ой из мелиаll.

3. [4 балла] PсlllHTt, cllcTetl,,,, \,l)attнeItл}-l

::-6у- ru-6y-ll
12 +2у2 - 72л - 4у + 20 - 0

4. [5 баллов] а) В прямоугольном треугольнпке ДВС па катете ,4С и гипотенузе ,4В отмечены
точки D и Е соответственно, такие что АD : дС - | : 3 ч DE I -АВ. Найдите таЕгенс угла
В ДС, если известно, что lC Е D : 30" ,

б) Пчсть допо.пнительно известно, что,4С: 1Л. Найдите площадь треугольника СДD.

5. [5 баллов] Окрухсностп Q и cl касаются в To,tKe ,4 внутренним образом. Отрезок АВ диаметр
большей окружности Q, а хорда ВС окружности Q касается 0J в точке D. Луч AD повторно
пересекает f) в точке Е. Наitдите радиусы окружностей и площадь четырёхугольни ка ВАСЕ,
еСЛИ ИЗВеСТНО, ЧТО С' : 2. В D : 3-

6. [5 баллов] Найдите все пары чисел (а; Ь) такие, что неравенство

8u -6|2z- 1| { cr +Ь ( -8r2 +(il + 7

выполIIсIIо лJIя вссх J на llромсжутке [-}; t] .

7, [5 баллов| Функlция / опрелелена на множестве положительЕых раl(иона.]lьных чисел. Известно,
что д,rrя любых чисел о и Ь из этого множества выполнено равепство /(сЬ) : /(с) + /(Ь), и при
этом /(р) = [plZ] мя лкlбого простого числа р ([т] обозначает наибольшее Ilе.пOе число. не
превосходящее z). Найдите количество пар натурмьных чисел (r; у) таких, чт() 2 ( r ( 22,

2{у{22пt@lу)<0.
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