
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,Физтвх,, по мАтЕмАтикЕ

10 класс
шIIФр

Заполняется ответствепянм сехретарам

1. [2 баЛЛа] ЧИсла с, Ь, с являк-lтся первым, вторым и треl,ьим чл(.нами геOметри,IескOй прогрес-
СИИ СООТВеТСТВеННО (ЧИС.Па а, Ь, с не заланы), а четвёртый член прогрсссии являет(:я кOрнем
уравнения al2 - 2Ьr t с - 0. Найдите третий член проt.ре(:(jии.

2. [4 балла| Найдите количество треугольнпков периlitетра 900 с целочисленными сторонамиl у
которых одна пз биссектрис перпендикулярна одной из медиан.

3. [4 балла] Решите систему уравнений

4. [5 баллов] а) В прямоуголыIом трсугольпике ДВС IIа катетс ,4С и гипотсtrузс,4В отлrсчепы
точки D и Е соответственно! такие что ДD: ДС :7:3 п DЕ L4В. Найдите fанl.енс угла
ВдС, еслл известно1 что lCED :30",

б) Пусть допоJнительно известно, что,4С: lЛ. Найдяrе площадь треугольника СЕD.

5. [5 баллов] Окружпости f) и ы касаются в To.rKe А впутренним образом. Отрезок ,4В диаметр
большей окружности Q, а хорда ВС окружности Q касается (, в точке D. ,Пуч ДD повторно
пересекает Q в точке Е. Найдите радиусы окрчжностей и площадь четырёхчгольни ка ВДСЕ,
если известно, что CD:2, ВD:З.

6. [5 баллов| Найдите все пары чисол (а; Ь) такие, что неравенство

8:r-6|2т- 1| ( cr+b{ -8z2 +6r*7

выполнено ,,,lля всех , на промежутке [- j; l].

7. [5 баллов] Функция / определена на множестве положптельных рацпонiLпьных чисе.п. Известно,
что д.ля любых чисел о п Ь из этого множества выполнено равепство /(аЬ) = /(а) + /(D), и при
этом /(р) : |elZ] мя любого простого числа р ([z] обозначает наибольшее целое число, lte
превосходящее z). Найдите количество пар натураJIьных чисел (а; у) такихJ lITo 2 ( э ( 22,
2€у{22ч J@ly)<0,

@ }.{ФтlI,2022

BAPIIAHT 10

r-6u: \/Ti -6!_-тч - rтъ,
х2+2у2-72r-4у+20:0.
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