
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА "ФизтЕхll по мАтЕмАтикв

10 класс
I]APIIAI]T 10 IITIlq)t)

Заполяяеff я отпет.твенянм срхрртафм

1. [2 баллаl Числа с, Ь, с являются первым, вторым п третьим членами геоltлетрической прOгрес-
сии соответственно (числа с, D, с не задапы), а четвёртый член прогрессии является корнем
уравнения ах2 - 2Ьr + с - 0. Наfiдите третиfi член проr,рессии.

2. [4 балла] Найдите количество треугольников периметра 900 с целочисленными сторонами1 у
которых одна из биссектрис перпендикулярна одЕой из медиан.

3. [4 балла} Рсшитс систему уравIlсltий

:r-6y= ху- _лl
t2 + 2у2 - |2r - 4у + 20 = 0

4. [5 баллов] а) В прямоугольном треугольнпке ДВС на катете ,4С и гипотенузе АВ отмечены
r,очки D и Е cooTBeTcTBeнllo, такио что ДD,. АС - 1, : 3 п DE L,4B. Найдите таIIгсIIс yll;Ia

В АС , еслп известно, что lC Е D - 3О" .

6) Пусть дополнптельно известно, что ,4С - rЛ. Найдrп"е площадь треуго-пьника СДD.

5. [5 балловl ()кружности Q и u.l касаются в точке,4 внутренним образом. ()трезок,4В диаметр
бо;lьшей окружности Q, а хорла ВС окружпости Q касасr,ся (, в точке D. Луч ДD повторllо
пересекает Q в точке Е. Найдите радиусы окрух<ностей и площадь четырёхугольника ВАСЕ,
ссJlи извсстIIо, что CD - 2, BD = 3.

6. [5 баллов] Найдите все пары чисел (с; Ь) такие, что неравенство

8r - 6|2r - 1| .t< с:r * Ь ( -8л2 * 6:r * 7

выполнено д/Iя всех .r на промежутке [-}; t].

7. [5 баллов] Фупкция / опрсдслспа lta мIIожестве положитслыIых рациопаJIьIlых чиссл. ИзвсстIIо,

что дltя любых чисел о и Ь из этогtr множества выполнено равенство /(сЬ) - /(с) + /(Ь), и при

этом /(р) - [plz] лля любого простого числа р ([r] бозначает наибольшее целое число, пе

превосходящее r), Найдите количество пар натуральных чисел (.r; у) таких, что 2 < / < 22,

2(у(22яf(rlу)<0.
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