
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕх,, по мАтЕмАтикЕ

10 класс
в,\рIIАнт l() lilIIФр

Заполняется ответствея]rым (екретарём

1. [2 балла] Числа с, Ь. с являются первым, вторым и третьим членами гео {етрической прогрес-
сии соответственно (чис.па а,6, с не заланы), а четвёртый ч.]]ен прогрессии является корнем
уравнения аr2 - 2Ьr l r:: 0. Найдите третиfi член прогре(:сии.

2. [4 балла| Найдите количествО трсугольников ПеРИrчIеТРа 900 с целочисленнt Iмлl с,rоронами. Y
которых одна из биссектрис перпендикулярна одной и:J медиан.

3. [4 балла] Рсши,гс систсму уравIlсllий

:r-6ч- :rу - y-I+
.r2 +2у2 12.r_4y +20-0

4. [5 баллов] а) В прямоугольном треугольн пке дВС на катете дС и гипотенузе ,4В отлtечены
точки D и Д cooTBeTcTBctlнo, таки(l что ,4D : дс - 1,:3 yl DE l- .4В. Най,циr.с TaHI.cIIc чluа
В ДС, еслп известfiо, что lC Е D = 30" ,

б) Пусть допоJнительно известно, что АС = rЛ. Найдпrе площадь треуго.льника CED.

5. [5 баллов| Окрyжности Q и t.l касаются в точке -4 внутренним образом. Отрезок АВ диаметр
. бо"rtьшей окружпостИ Q, а хорда ВС окружrlостИ Q касастся aJ в точке D. .Пуч ДD пов.Iорпо

пересека€т Q в точке Е. Найдите радиусы окружпостей и площадь четырёхугольни ка ВдСЕ,
ссJlи извсстIlо, что CD : 2, BD - 3.

_ 6. [5 баллов| Найдите все пары чисел (а; Ь) такие, что lIepaBeHcTBo

8с-б|2r-1| { cz*b( -8z2tбr}7
выполнено для всех J на промех(утке [-}; l].

7. [5 баллов] Функция / определена на множестве положите,льных рациона.-Iьных чисел. Известно,
r что лпя любых чисел а и Ь из этого мllожества выпоJIнено равенство /(0Ь) = /(rr) + /(Ь), и при

ЭТОМ /(Р) = |plZ] мя любого проtlтого числа р ([т] обозначает ttаибольшес целое числоl не
превосходящее т). Найдите коли!lество пар натураIIыIых чисел (z; у) такях, что 2 ( ;r *( 22.
2{у{22пf(хlу)<О.
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ФЕд[рл,l ьноЕ госуд{рствЕtlноЕ лвтономllоЕ
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