
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕх,, по мАтЕмАтикЕ

10 класс
вАриАнт l0 шII(I)l,

Змолпяется ответствеввнм сехретафм

3. [4 балла] Рсlпите r:истему уравнений

z-69= Ly-
z2 +2у2 - |2z - 4у + 20:0.

y-:t+61

4. [5 баллов] а) В прямоугольном треугольн пке дВС на катете ДС и гипотенузе ,z{ В отмечены
точки D и Д соответственно, такие что ,4D : дС = | :3 rl DE -L АВ. Найдите тангенс угла
В ДС, еслп известно, что lC Е D = 3О" ,

б) Пусть лополните.пьпо изRестно) что ,r{С - 1Л. НаЯлите плоlI\аль тречго,пьника СЕD.

5. [5 баллов| окру>t<ности Г) и c..l касаются в точке А внутренним образом. отрезок ,4В диаметр
большей окружностИ Q, а хорда ВС окрчжностИ Q касается (, в точке D. Луч ДD повторно
пересекает Q в точке Д. Найдите ради"чсы окружностей и площадь четырёхугольни ка Вд(iЕ,
если известно] что СD - 2, BD :3.

6. [5 баллов] Найдите все пары чисел (а;Ь) такие, что неравенство

8r-6|2z-1| ( оо*6 ( -8r2 .lбо*7

выполпено для всех z па промежутке [-}; t].

7. [5 баЛЛОВ] Функция / определена на множестве положительных рациональных чисел. Известно,
что д'Iя любых чltсел а и Ь из этого множества выполпено равенство /(аЬ) : /(а) + /(6), и при
этом /(р) = |pl2] лля любого простого tlиспа р ([с] обозва.lает наибольшее целое число, не
превосходящее z). Наfiдите количество пар натурмьных чпсел (т; у) таких, что 2 { z ( 22,
2 ( у ( 22 я J@ly) <0.

@ мФти,2022

1. [2 балла] IIисла а, Ь, с являются первым] вторым и третьим членами геометрическоЙ прогрес-
сии соответственно (числа с, Ь, с не заданы), а четвёртый член прогрессии является корнсм
уравнения аl2 - 2Ьr а с - 0. Найдите третий член прогрессии.

2. [4 балла| Найдите количество треугольников периметра 900 с це.почис,п(|нными сторопами. у
которых одна из биссектрпс перпендикчлярна однtlй из медиан.
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