
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО_ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕх,, по мАтЕмАтикЕ

10 класс
вАриАнт 10 шIIФр

Залоляяется отвстствсняым сFхllетарёч

l. [2 балла] Числа а, Ь, с являются псрвым, вторым и третьим ,Iленами гtltltrлетрическtlй прогреt.-
сии соответственно (числа с, Ь, с не заданы), а четвёllтый член прогрессии яв.пяется K()pIleM

уравнения alz - 2br, { с = 0. Найдит(,третий член прогрес(]ии.

2. [4 балла] Найдите коли,Iество тречгольников периметI)а 900 с цело,rислепными стOр(]намиJ v
которых одна из биссектрис перпендикчлярна одной из медиан.

3. [4 балла] Решите систсму чравнрний

t-6y_ л9-6t7-.r*6,I
I 12 +2у2 -L21 -4у +2о=0

4. [5 баллов] а) В прямоуголыIом трсуголыI икс ДВС lla катстс А(,'и гипотсIIч:tе ,4В отмсчспы
точкиl)иЕсоответственно,такиечто,4D:ДС-|:3иDЕ1,4В.Найдитетангепсугла
ВДС, если известно, что lCED = 3О'.

б) Пусть допоJнительно известно, что дС - rЛ. наflдпr" площадь трсчгольника СЕD.

5. [5 баллов| Окружности Q и о касаются в точке А внутренним образом. Отрезок АВ - диаметр
большей окружпости Q, а хорда ВС окрух<ности Q касается 0J в точке D. Луч ДD повторно
пересекает О в точке Е. Найдите радиусы окрух<ностей и площадь четырёхугольника ВДСЕ,
еСЛИ ИЗВеСТнО, чтО CD = 2, BD - 3.

6. [5 баллов| Найдите все пары чисе-л (с;Ь) такие, что неравенство

8r-6|2r - 1| ( аr *6 ( -8.r2 + 6, + 7

выполнено дпя всех J на промежутке [-}; tj.

7. [5 баллов] Функция / определена на множестве положительЕых рационar',lьных чисел. Известно,
что д.rrя любых чис€л а и Ь из этого множества выполнено paBellcTBo J@b) : |(а) + /(Ь), и при
этом /(р) : |plZ) мя любого простого числа р ([z] обозначает наибольшее целое числоl не
превосходящее r), Найдите коr,Iичрство пар натураJlьных чисел (э; g) таких, ltTo 2 { r ( 22,

2 { у ( 22 ч J@ly) <0,
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Фrшр.4_,lьвоЕ госул{рствЕнноЕ лвтоно}rноЕ
оБрА]овА,tLIlьноЕ учрЕ)|(дЕкиl] высшЕго

ОБРЛЗОВЛНUЯмlDтп
ш}lФр(московскиfi Фи]икGтЕхцичЕский институт

(нлционд_льныЙ исс. l tJовлтЕльскиЙ
УtlИВЕРСИТЕТ)) ( заполняется секрgгарём)

ПИСЬМЕННАЯ РАБОТА
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(Поставьте гмочку в н}r(ном поле) (Нумеровать только чистовики)
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ФЕдЕрА_]ьноl] госудд.рстаЕцноЕ лвтономноЕ
оБрл]овлl,ЕJ,lьЕоЕ учрЕждЕ[lиt высшЕго

ОБРЛЗОВА lIПЯгпlDтп шиФр
(заполняsтся секретарём)

(московскиЙ Фпзи ко-тЕхнич Ecкttr]i институт
(хлционд-rьныЙ псс_пЕдовдтLi|ьский

УнивЕrcитЕт)D

ПИСЬМЕННАЯ РАБОТА
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ФЕдЕрд_:lьноЕ г(rcуьрствЕнноЕ лвтономноЕ
ОБРЛЗОВЛТЕJЬНОЕ УЧРf, 2КДЕНИЕ ВЫСШЕГО

ОБРЛЗОВЛНИЯIПJDтп шllФр
(заполняgrся секрgrарём)

(московскиЙ Фltзик(}тЕхничЕскиR иHcTltтyт
(нлционлл ьньй исс,rЕдоалтLьски й

УНПВf,РСИТЕТ)D

ПИСЬМЕННАЯ РАБОТА
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П черновик П чистовик
(Поставьте гаlочку в ti}.жfiом поле)

Странича ЛЪ_
(Нумеровать только чистовики)



Фf, дЕрл,lьноЕ го(}ьрствЕнноЕ двтоliоltноЕ
оБрлзовлтЕ-цьноЕ учрЕ)|(дЕниЕ высшЕI-о
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(заполЕяется секретарём)
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ПИСЬМЕННАЯ РАБОТА
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ФЕдf рд_:IьноЕ госумрствЕнноЕ лвтономноЕ
оБрлзовлтLльноЕ учрЕj|Q]lЕниЕ высшЕго
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