
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕх,, по мАтЕмАтикЕ

10 класс
вАриАнт 10 IIIIIФl,

Залолняется отв{]тствеliпым секрстарём

1. [2 баллаt IIисла с, Ь, с являются первым, вторым и третьим членами геометрической прогрес-
сиtl соответственно (чис,rа а, Ь, с пе заданы), а четвёртыЙ член прогрессии является Kopнe:ll
уравнения аl2 -2br * с: 0. Найдите третий член проц)ес(:ии.

2. [4 баЛЛа] Найлитс количсство трсуI,оJIьttикоtr периметра 900 с целочислеllllыми с,r,0!,оIIами) у
которых одна из биссектрис перпендикчлярна одной из медиан.

3. [4 балла] Реtltите систему уравllений

.r-6u- |rу - бу х: +

t2+292-|2r_4y+20=0

4. [5 баллов] а) В прямоугольном треугольппке дВС на катете АС и гипотенузе дВ отмечены
точкиDиДсоответственно,такиечто,4D:АС-7:3пDЕ_L,4В.Найлитетангенсугла
ВДС, еслч пзвестно, что lCED = 30".

б) Пусть дополнительно известно, что,4С: rЛ. Найдпте площ&ць треугольника CED.

5. [5 баллов] Окружности f,} и а.; касаются в точке,4 Rнутренним образом. Отрезок.4В лиаметр
большей окрух(Еости Q, а хорда ВС окружностп Q касается (' в точке D. Луч ДD повторно
пересека€т Q в точке Д. Наfiдите радиусы окружностей и плопIадь четырёхугольни ка ВдСЕ,
если известно, что СD :2, BD = 3.

6. [5 баллов] Найдите все пары чисел (а; Ь) такие, что неравенство

8r-6|2r-1| { сr+Ь( -8r2 iбr*7
выполнено для всех z на промежутке [-}; 1].

7. [5 баллов] Функция / определена на мн()жестве положительных рационit.]lьных чисел. Известнtl,
что дпя любых чисел с и Ь из этого множества выпоJIнено равенство /((]Ь) = /(0) + /(Ь), и при
этом /(р) : Wlz] м, любого прс-lстого числа р ([:r] обозначает наибольшее целое число, не
превосходящее z). Найдите количество пар натуральпых чисе.п (z; 9) таких, что 2 ( r ( 22,
2{а{22и|(хlу)<о.
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