


МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕх,, по мАтЕмАтикЕ

шll(I)р
Заполвяется ответств€впым секретарём

1. [2 балла] Числа с, 6, с являкrтся первым, вторым и третьим членами геометрпческоЙ прогрсс-
сии соответственно (чис.па о,6, с не заданы), а четвёртый член прогрессии яRляется Kopge11t
чравнения аz2 - 2br * с - 0. Наfiдите третий член проr.рессии.

2. [4 балла] Найдите коJичество треугольников периметра 900 с целочисленными стOронамиl ч
которых одна из биссектрис перпендику-пярна одной из медиан.

3. [4 балла] Репrите систему чравнений

r - {.1.11 - :r,1! - бу - :r +

х2+2у2-12х-4у+20_0

l [5 баллов] а) В прямоуголыlом тре.чI,оJlыt ике дВС lla катсl,с ДС и гипотеttузс,4В отмечеttы
точки Dи Д соответственно] такие что,4D: дС - |:3ч DE L4B. Найдите тангенс угла
ВДС, сслч изIJсстIIо, что ZC Е D : 30".

б) Пусть дополнительно пзвестно, что ,4С - 1Л. Наfiдите площадь треугольника (/ED.

[5 баллов] Окружности Q и a.l касаются в точке,4 внутренЕим образом. Отрезок АВ диаметр
большсЙ окружIlости Q, а хорда ВС окружttости f) касается LJ в точкс D. Луч AD повторllо
пересекает Q в точке Е. Найдите радиусы окружностей и площадь четырёхугольни ка ВдСЕ,
ссли извсстIIо, что С D :2, BD : 3.

6. [5 баллов] Найлите все пары чисел (а; Ь) такие, что неравенство

8r - 6|2u - 1| ( cz +Ь ( -8z2 + fu ]-7

выполнено лля Rсех J на промежутке [-};l].
7. [5 баллов| Функция / определена на множестве положительных рациона!.Iьных чисел. Известно,

что ддя любых чисел а и Ь из этого множества выполнено равенство /(с6) : /(с) + /(6), и при
этом /(р) - [plz) м" любого простого числа р ([z] бозначает наибольшее ц","о" .rr"rrо, n"
превосходящее с). Наfiдите количество пар натура,,!ьных чисел (z; у) таких, что 2 ( r { 22,2{ч{22пf(хlу)<0,
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