
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимtIиАдА,,ФизтЕхll по мАтЕмАтикЕ

10 класс
вАриАнт 10 шIIФр

Заполвя€тся ответтвевЕым секротарёil

1. [2 балла] Числа с, Ь, с являкlтся псрвым1 вторым и третьим членами геOIrетриче(:кой прогрtlс-
сии cooTBeTcTBeHHcr (чис,rа с, 6, с не заданы), а четвёртый члсн прогI)есгии яв.ля("гся K{)I)Herl

уравнения arz - 2bl. * с - (). Найдитс третий член прогрессии.

2. [4 баЛЛа] НайДИТе количество треугольников периметра g00 с целочисленными сторонами, ч
которых одна из биссектрис перпендикулярна одной из медиан,

3. [4 балла| Решите систему уравнениfi

a-
|: - бу = \/ii=Ъi _ТТЪ,
(

|.r' + 2у2 - l2t - 4у+ 20 = 0,

4. [5 баЛЛОВ] а) В прямоуголыlом треуголыIике ДВС Ila катете ,4С и гиltотсttузе ДВ отмечсIIы
точки D и Е соответственно, такие что/D : дС - |:3 g DE L4B. Найдите тангенс чгла
В ДС , еап известllо, что lC Е D = 3О" .

б) Пусть дополнительно известноl что ,4С = .,,Л. Найдите площадь треугольника C,ED.

5. [5 баллов| ОкружIrости Q и ц.l касаются в точкс А BIIy,t,pctIllиM образом. Отрсзок ,4В диамс,гр
большей окружности Q, а хорда ВС окружности О касается 0J в точке D. Луч ДD повторно
IlcpeceKacт f) в точкс Е. Найдитс ради_чсы окрчжностсй и площаль чстырёхуго..rtьпи ка ВДСЕ,
если известпо, что CD - 2, BD -_ 3.

6. [5 баллов| Найдите все пары чисе.п (с; Ь) такие, что неравенство

8r-6|2r-1l ( сr*Ь( -8r2tбr.г7
выполнено дJlя всех J на промежутк" [-};t].

7, [5 баЛЛОВ] Функция .f определена на множестве положительных рационiLIьных чисел. Известно,
что дlrя любых чисел о и Ь из этого множества выполнено равенство /(с6) : /(о) + /(Ь), и при
этом /(р) : lpl2] мя любого простого числа р ([r] обозначает наибольшее целOе число, не
превосходящее z), Найдите количество пар натура"пьных чисел (э;9) таких, что 2 ( а ( 22,
2{у{22пf(zlу)<0.
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