
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕх,, по мАтЕмАтикЕ

10 класс
вАриАнт 10 шIIФр

Заполняется ответствеявнм секретарём

1, [2 балла| IIисла а, 6, с являются первым, вторым и третьим членами геометрической прогрес-
сии соответственно (чис,rа а, Ь, с не заданы), а четвёртый член прогресси" ,"nr"rao *opn""
уравнения ах2 - 2bz { с : 0. Найдите третий член проr,рессии.

2, [4 балла] Найдите количество треугольников периметра 900 с целочисленными с',..,рOнами, укоторых олtIа из бисссктрис llсрпсIIдик,уJIярпа олItой из мслиаIl.

3. [4 балла| Решите систему уравнений

r-6y= Iy- lJ - .I, +

.r2 + 2у2 - L2r - 4у + 20 - 0

.)

4, [5 баллов| а) В прямоугольном треyгольн uке двс на катете Дс и гипотепузе /в отмечены
точки D и Д соответственно, такие что дD : АС = \ : 3 ll DE 1,4В. Найдите тангенс углаВДС, еслп известно, ,lTo lCED :30".
б) Пусть ДОПОJ'НИТеЛЬНо пзвестно, что lС _ rЛ. Найдrпr" площаjдь треугольника СДD,

[5 баллов] Окружности Q и а касаются в точке,4 внутренним образом. Отрезок ,4В диаметр
большей окружности Q, а хорда ВС окружности Q касается U в точке D. Луч ДD цOвторно
пересекает Q в точке Е. Найдите радиусы окружностей и площадь четырёхугольни ка ВдСЕ,
если пзвестно) что CD :2, BD :3,

[5 баллов| Найдпте все пары чисел (с; Ь) такие, что неравенство

8r-6|2z-1| ( oztb( -8r2 +6r+7

выполнено для всех J на промежутке [-}; t].

[5 баллов| Функция / определена на множестве положительных рационaL,Iьных чисел. Известltо,
что дпя любых чисел о и б пз этого множества выполнепо равснство f (аЬ) : f(a) + /(6), и при
этом /(р) - [plz] мя любого простого числа р ([z] бозначает наибольшее цчrо". 
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