
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕх,, по мАтЕмАтикЕ

10 класс
BAPII.\HT 10 шI,IФр

Заполliяется ответствепвым сехретарём

1. [2 балла] Числа с, Ь, с являются первымJ вторым и третьим членами геометрической прогрес-
Сип соответстRенно (числа rr, Ь, с не заданы), а четвёртый ч.пен прогрессии являет(:я корнем
уравненпя аr2 - 2Ьr * с : 0. Найдите третий член прогрессии.

2. [4 баЛЛа| Найдите количество тречгольников периметра 900 с целочисленныIltи стороItами. v
которых одна из биссектрис перпендикулярна одпой из мtlлиан.

3. [4 балла] Решите систему уравнений

.r -6у: ху- -J+
12 + 2у2 - |2.r - 4у + 20 : 0

4. [5 баллОв] а) В прямоугольномтрсугоJlьнцкс ДВС на Kalel,c АС и гипо,rсrtузе ДВ оr,мсчсlIы
точкиDиЕсоответственно,такиечтоДD:ДС-_|:ЗлцDЕ_L,4В.Найдитетангенсугла
В ДС , ccllи извес1,1lо, что ZC Е D : 3О" .

б) Пусть допоJнительно известно, чrо ДС : rЛ. Найдите площадь треугольника СЕD.

5, [5 баллов] Окружпости Q и ч.r касаются в точке А вЕутренним образом. Отрезок .4В диаметр
большей окружllости Q, а хорда ВС окружнос,ги О касастся L, IJ точкс D- Луч ДD повторно
пересекает Q в точке Е. Найдите радиусы окружностей и площадь четырёхугольни ка ВДСЕ.
ссли извсстllо, что C.D : 2- BD :3.

6. [5 баллов] Найлите все пары чисе-л (с;6) такие, что неравенстRо

8r-6|2r-1| ( az+b( -8т2 tбr*7

выполнево для всех , на промежутке [-}; t].

7. [5 баллов] Функция / определена на множестве положительных рационаllьных чисел. Известно,
что для любых чисел а и Ь из этого множества выполнено равенство /(сЬ) : /(о) + /(Ь), и при
этом /(р) -_ |pl2] мя любого простого чпсла р ([z] обозначает наибольшее целое число, не

превосходящее r). Наfiдите колпчество пар натураJtьных чисел (r; у) таких, что 2 ( r ( 22,

2 {у {22 п f(rly) <0.
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