
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕх,, по мАтЕмАтикЕ

10 класс
BAPI{AHT 10 IlIIIФр

3. [4 балла] Репlите систелrу уравнепий

Заполrrяет(я ответственным секретарём

1. [2 балла] Числа с. Ь, с являются первыl!t, вторым и третьим членами геOметрическOЙ прогрес-
сии соответстRенно (числа а, Ь, с не заланы), а четвёртый член прогрессии является корнем
уравнения аr2 -2Ьl + с:0. Найдите третий член прогрессии.

2, [4 балла] Найдите количество треугольников периметра 900 с целочисленныlllв сторонами, ч
которыХ одна из биссектрис перпендикулярна одной из медиаIl.

1-6у_ xiy - _r*
l:2 + 2у2 - 12r - 4у + 20 : 0

_t [5 баллов] а) В rrрямоуго,rrыIом r'peyгoJlb}l нкс дIJС Ila Kaf,cl,e ДС и гипотеtrузс ,4В отмсчсltы
точки D и -е соответстВенно, такие что дD : дС - L :3 ll DE,L ,4В. Найдитс тангенс угла
В ДС , еulи извсс,гilо, что lC Е D - 30" .

б) Пусть дополнительно известно. что ,4С _ ,,/1. Найдпте площадь треугольника C'ED.

5. [5 баллов] Окружпости Q и o.,l касак-lтся в точкс А вIIу,l.рспIlим образом. Отрсзок ,4В лиаметр
большей окружности Q, а хорда ВС окрух<ности Q касается LJ в точке D, Луч ДD nnuropnb
псресекасl,Q в точкс Д. Наfiдиr,е ралиусы окружностей и Irлощаль чстырёхугольпи ка ВдСЕ,
если известпо, что CD = 2, BD _ 3.

6. [5 баллов] Найлите все пары чисел (с;6) такие, что неравенство

8z - 6|2r- 1l ( о" +6 { -8r2 *6r t 7

выполнено /lля всех u на промежчтке [-}; t].

[5 баллов] Функция / определена на множестве положите,пыIых рациона-,lьных чисел. Известно,
ЧТО л'rя любых чисел а и Ь из этого множества выполнепо равенство f(аФ - l@) + /(6), и при
этом /(р) : |pl2] для любого простого !rисла;r ([r] обозначает наибольшее цоrпч. u"".n,,, nn
превосходящее z). Найдите ко,-IиtIество пар натYр:шьных чисе"ц (r; .r7) таких, что 2 { lr { 22,
2{y{22HJ@ly)<0.
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