
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА llФизтЕх,l по мАтЕмАтикЕ

10 класс
BAPLIAHT 10 UIIIФр

']аполяяется ответств€нпым сакрртарбу

1. [2 балла| Ilисла rr, Ь, с являются первым, вторым и третьим членаNtи геометрической прогрес-
сии соответственпо (чис,-rа а, Ь, с не заданы), а четвёртый член прогрессии является корнем
уравнения at2 - 2bl + с - 0. Найлите третий член прогрессии.

2. [4 балла] Найдите количестItо тречгольников периметра 900 с целочисленными сlOровами. у
которых одttа из бисссктрис псрllсrlликуJIярttа одttой из мслиаIl.

3. [4 балла] Репtитс систему уравн(lний

r-6u= :ra -
t2 +2у2 - |2r - 4у + 20 = 0

.г*6,

4. [5 баллов] а) В прямоугольном треугольн:ике ДВС на катете АС и гипотенузе АВ отмечены
тоцкиDиЕсоответственно,такиечто,4D:дС:|:3пDЕJ_АВ.Найдитетангенс\,гла
В ДС, еслп известпо, что lC Е D _ 30" .

6) Пусть дополнительно известIlоl что ,4С - У7. Найдиrе площадь тречго.пьника CED.

5. [5 баллов] Окружности f,) и t.t кагакlтся в To.rKe,4 внутренним бралзом. Отрезок ,4В диаметр
большей окружности (), а хорда ВС окружности Q касается u в точке D. Луч ДD повторно
пересекirет Q в точке Е. Найдите радиусы окружностей и площадь четырёхугольни ка ВДС Е,
если известно, что CD :2, BD = 3-

6. [5 баллов] Найдите все пары чисел (с;Ь) такие, что неравепство

8z-6|2r-1| ( сr*D( -8т2 +6ll_7

BыIloJlIIeIto дlя всех J lla промежутк" [-}; t].

[5 баллов] Фvнкllия / опреле.пена на множестRе положите.пьпых рациональных чисе.п. tr{звестно,
что д,lя любых чисел rr и б из этого множества выполнено равенство /(сЬ) = /(а) + /(Ь), и при
этом /(р) - |pl2] лля.пюбого проr,того числа р ([r] обозначает наибольпtее iц".пп". 

"u,,.n,,, 
n"

превосхOдящее r). Найдите кOJичеств() пар натура!.lьных чисел (r; у) таких, что 2 { .r а< 22,2{у {22ч f (lly) <0,

() \,IФти,2022
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