
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА l,ФизтЕхll по мАтЕмАтикЕ

10 класс
BAPIIAHT 1() шIIФр

Заполняется отв€тств€нным секр€тарём

1. [2 баЛЛа] Числа а, Ь, с являютt:я первым, вторым и третьим членами геометрической прогрес-
сии соответствеппо (числа а,6, с не заrlаны), а четвёртый член прогрессии являет(:я к()рнем
уравнения ат2 - 2Ьr * с = 0. Найлите третий член проI,рес(jии.

2. [4 баЛЛа] Найдите количество треугольников периметра 900 с целочислснными сторонами. ч
которых одна из биссектрис перпенлику-lrярна одной и] медиан.

3. [4 балла] Рс,пrитс сиt:темч ураRнений

z-6y= :ха -
12+2у2-72r-4у+20=0

у_х:+

4. [5 баЛЛОВ] а) В ПРямОvгоltьном трсугоJrьн икс ДВС на Ka.тoтe ,4С и гипоr.сrtузе ,4В отмсчсllы
точки D и Е соответственно, такие что,4D : АС - | : 3 п DE .L,4B. Найдите тангенс угла
ВДС, ccltц извссI,но, что lCED : 30",

б) Пусть дополпительно известно, что.4С: rЛ. Найдиrе площадь треугольника CED.

5. [5 баллов| Окрул<ности Q и a-.l касаются в точке ,4 внутренним образом. Отрезок АВ - диаметр
большсfi окружпости Q, а хорла ВС окружtrости Г} касастся &J в точке D. Луч ДD лов,IорIltr
пересека€т Q в точке Е. Найдите радиусы окружностей и площадь четырёхугольни ка ВдСЕ,
есJlи известllо, что СD _ 2, BD :3.

6. [5 баллов] Наfiдите все пары чисел (а; 6) такие, что неравенство

8z -6|2л - 1| ( аr+Ь ( -8т2 * бr -l 7

выполнено для всех, на промежутке [-;; 1].

7. [5 баллов] Функция / определена на множестве положительных рациональных чисел, Известно,
что ддя любыХ чисел о И Ь из этогО множества выполпенО равенствО /(сь) - /(0) + /(Ь), и при
этом /(р) : Wl2] м, любого простого числа р ([z] обозначает паибольшее целое число, не
превосходящее z). Найдите количество пар натур.шьных чисел (r; у) таких, что 2 { х { 22,
2{a{22ut@ly)<0.
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