
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕхll по мАтЕмАтикЕ

10 класс
BAPIIAHT 10 IlII1(I,P

Заполнярт.я отвргстsсgннм сркрстарё\.

l. [2 балла] Числа а, Ь, с являютсЯ первым, вторым И третьим члепами геометрическtlй прогрес-
сии соответственно (чис.;rа а, Ь, с не заданы), а четвёртыfi !lлен прогрессии является Koptleм
уравпения аr2 - 2br + с - 0. Найлите третЕй член проr,I)ессии.

2. [4 балла| Найдите количество тречгольников периметра 900 с целочисленными сторонами. Y
которых одна из биссектрис перпендикулярна одной из медиан.

3. [4 балла] ГcIrrlr гс t,ltctтMv yрill]Iк,IIий

:r-6u= .r!l -
12 + 2у2 - |2l - 4,11+ 20 : 0

-r*6,

4. [5 баллов] а) В прямоуго;rьном трсчl,олыlцкс дВС IIа KaTc,l'c,4С и гипотепузс дВ отмечсttы
точки Dи Д соответственно, такие что,4D: дС - 1:3и DE L4B. Найдите тангенс чгла
ВДС, еслн изDсстllо, что ZC Е D = 30".

б) Пусть дополнительно известпо, что дС: lЛ. Hufi;trnro площадь тречгольника СЕЛ.

5. [5 баллов| Окрyжltосr,И Q и t,; касаtотсЯ в точкс А lJll\"t,pcllltиM об;rазом. Отрсзок ДВ лиаlчttl.гр
большеЙ окружности Q, а хорда 1JCI окрчжности f) касаетс:я а., в Tot{Ke D. ,]lуч дD повторпо
перссскасТ Г) в точкс Е. Найлитс l)алиусlll окI)ужlIосl,сй и пJIощаль чстырёхуt.<1Jl ьни ка t]д(iЕ,
если известно. что (]1f - 2. BI) - 3.

6. [5 баллов| Найдите все пары чисел (с;6) такие, что неравенствtr

8T-6|2r-1| ( cc-tb( -8z2,1 б1 -1 7

выполfiено для всех , на промежутке [-j; t].

7. [5 баллов] Функция / определена на множестве положительных рационмьных чисел. Известно,
что для любых чисел а и D из этого множества выполнено равенство /(сЬ) : /(а) + /(Ь), и при
этом /(р) : Wl2] м, любого простого числа р ([z] йозначает наибольшее целое число, не
превосходящее r). Найдите количество пар натурапьных чисел (r; у) таких, что 2 ( :r ( 22,
2 {у {22 п J@ly) <0.

О \.IФтI1. 2()22
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