
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА llФизтЕх,, по мАтЕмАтикЕ

10 класс
BAPI,IAHT 10 ItIII(DI'

Заполвя€тся ответстпеяннм секретарём

1. [2 балла] Числа а. Ь, с явпяются первым, вторым и третьим члецами геометрической прогрес-
Сии Соответствепно (чис,:а с, Ь, с не заданы), а четвёртый член прогрессии является корпеNr

уравнения аr2 - 2Ьl а с = 0. Найдите третий член прогрес(]ии.

2. [4 баЛЛа] Найлитс количсстIJо треугоJlьникоu псриметра 900 с цслочис.цснпыми сIоронами. у
которых одна из биссектрис перпендикyлярна одной из медиан.

3. [4 балла] Реlrrите систему уравнений

4. [5 баллов] а) В прямоугольном треугольн:ике ДВС на катете ,4С и гипотенузе ,4В отмечены
точки D и Е соответственно) такие что AD : ДС : ), :3 ч DE L4B. Найдите тангенс угла
В ДС , еслп известно, что ZC Е D - 30" .

б) Пусть дополпительпо известно, что ,4С _ х/1. Наfrдпте площадь треугольпика СЕD.

5. [5 баллов] Окружности f) и r,.l касаются в точке -4 ввутренним образом. Отрезок А8 лиаметр
большей окружности О, а хорда ВС окружности Q касается L., в точке D. Луч ДD повторно
пересекает Q в точке Е. Найдвте радиусы окружностей и площадь четырёхугольни Kz ВДСЕ,
если известно, чтtr СD _ 2, BD :3.

6. [5 баллов] Найдите все пары чисел (с; Ь) такие, что неравенство

8о - 6|2r - 1| ( ат * Ь.t< -8z2 + бz t 7

выполнено для всех r Еа промежутке [-};t].

l [5 баллов] Функция / определена на мноr(естве положительных рационiUIьных чисел. И:звtlстнtl,

uro оо" йбо* чисе,lt с и Ь из этого множества выполнено равенство f(ab) - |(а) + /(Ь), и при

этом /(р) : |plZ] м" лЮбого простогО числа Р (|z] обо:значает наибольшее целое чlлсло, не

пр"uп"*Ьдr*"u 
'"j. 

Н*йд"r" колпчество пар натчраJIьных чисел (;r; 9) такихl что 2 { т { 22,

2{ч{22ч JPly)<0.

о \{Фт1{,2022

l _ бу = у/ii -м _ттъ,
12 +2у2 - L2l: - 4у + 20 - 0.
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