
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕх,, по мАтЕмАтикЕ

10 класс
вАриАнт 10 iпrIФр

Заполfi яется отв€тственным сехретаЁм

1, [2 балла] Числа с, 6, с являютсЯ первым, вторым И третьим членами геометрическоЙ прогрес-
сии соответствевпо (числа а, Ь, с не заданы), а четвёртый член прогрессии является корнем
уравнения ar2 - 2Ьt t с : 0. Найдите третий член прогрессии.

2, [4 балла| Наfiдите количество треугольников периметра 900 с целочисленными сторонами, укоторых одна из биссектрис перпендикулярна одной из медиан.

3. [4 балла| Решитс систсму уравнсltий

ir, - бg Iу- lJ-.r+
12 +2у2 -1,21 - 4у) 2о-0

4. [5 баллов] а) В прямоугольном треугольн пке дВС на катете ,4С и гилотенузе АВ отмеченыточкиDи_Есоотве.тствсIIIIо,такисчто,4D:дС-1:3пDЕ1,4В.НайдитетаIIгеIIсугла
ВДС, еслп известно, что lCED : З0".

б) Пусть дополнительно известноJ что АС : ,,,Л. Наfiдrпr" площадь треуго.пьника СДl).
5, [5 баллов] Окрух<постИ Гl и ц.t касаются в точкс А вlIутренrIим образом. Отрсзок,4lJ ;1иамс,грбольшеЙ окрух(постИ Q, а хорда ВС окружности Q касается 0J в точке D, Луч AD повторнопересека€т Q в точке Е. Найдите радиусы окружностей и площадь четырёхуго-llыlи ка В АС Е,если известно, .rTo CD = 2, BD _ З.

6. [5 баллов| Найдите все пары чпсе,п (о; 6) такие, что неравенство

8а-6|2z-1| ( аz*Ь( -8z2*6z{ 7

выполпено лля всех J па промежутке [-}; l].

7, [5 баллов| Функция / определена на мпожестве положительпых рацпона,,Iьных чисел. Известно,что для любых чисел а и б из этого множества выполнено равенство /(сЬ) = /(а) + /(Ь), и приэтом /(р) : Lplz] м" любого простого числа р ([r] бозначает наибольшее целое число, непревосходящее z), Найдите колиilество пар натураJIьных чпсел (z; у) таких, 
"rо 

i < , < zz,2 ( у ( 22 л f(r/y) <0.
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