
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕхl, по мАтЕмАтикЕ

10 класс
BAPIjAHT 10 шIIФр

Заполпяется ответствеЕвнм сехретарём

11. [2 баЛЛа| Числа а. Ь, с являкtтся первы}l] вторым и третьим членами геtlмстри.rескоli прогре(L
сии соответственно (числа с, D, с не заданы), а четвёртый член прогрессии яв.пяется корнем
уравнения ar2 -zbl + с - 0. Найдите третий член прOгрессии.

12. [4 балла] Найдите количество треугольников периметра 900 с целочисленными сторонами. у
которых одна из биссектрис перпендикулярна одной из медиан.

3. [4 балла] I)ешите l,истt-,му yраt нениii

.t,-6u- :rr7-69-z*6,
12 + 2у2 - |2l - 4ч + 20 - 0.

+ 4. [5 баллов] а) В прямоуголыlом трсуголыlикс ДВС ла катете ,4С и гипотспузс,4В отмсчсttш
точки D и Е соответственно! такпе что AD : ДС -_ 1 :3 п DE _L АВ. Найдите тангенс угла
В ДС, eulr известно, .lTo lC Е D - 30" .

б) Пусть дополнительно известно, что ,4С _ rЛ. Найдите площадь треугольника CED.

5. [5 баллов| Окрухtности () и cl касаются в точке А ввутренним образом. Отрезок ,4В диаметр
большей окружности Q, а хорда ВС окружности Q касается 0J в точке D. Луч ДD повторно
пересекает Q в точке Е. Наllдите радичсы окружпостей и площадь четырёхугольни ка ВДСЕ,
если известно, что CD -_ 2, BD :3.

1 6. [5 баллов| Найдите в(,е пары чисел (с;Ь) такие) что неравенство
т-

8z-6|2т-1| ( ст+Ь( -8r2 +6I+7

выполнено лпя всех , на промежутке [-}; t].

4 7. [5 баллов] Функция / определена на множестве положительIlых рациоIIzмьных чисел. Известrlо,
что для любых чисел о и Ь и:l этtlго множества выполнено равенство /(сЬ) = /(с) + /(Ь), и при
этом /(р) - blZ) м" любого простого tIисла р, ([z] обозначает наибольшсс цслое lIIlсло, Ile
превосходящее :r). Найдите ко1,Iич€ство пар натчра!lьных чисе_п (z; у) таких! что 2 { "r ( 22,
2(у(22иl(r/з/) <0.
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