
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА llФизтЕх,, по мАтЕмАтикЕ

10 класс
вАрIIАнт 10 шIIФр

Заполвяется ответств€rrtrым секретафм

1. [2 балла] rIисла а, Ь, с являютсЯ первым, вторым И третьиМ членами геометрическоЙ прогрес-
сии соответственно (числа с, Ь, с не заданы), а четвёртый член прогрессии является корнем
уравнения ar2 - 2Ьr { с - 0. Найдите третий член прогрессии.

2. [4 балла| Найдите колпчество треуголыIиков периIuетра 900 с целочисленными стороtIами! ч
котOрь]х одна из биссектрис перпендикулярна одной из медиан.

3. [4 балла| Решите системy чравнений

::-tiu- rу-6у-lI
t2 + 2у2 - 72х _ 4у + 20 - 0.

4. [5 баллов] а) В прямоугольном треугольн пке дВС на катете АС и гипотенузе ,4-В отмечены
точки D и Д соответстВенно, такие что дD : дС - 7 : З п DE _L,4B. Найдите тапгенс угла
ВДС, еслп известно, что lC Е D - 30".

б) Пусть допо"]нительно известно! что,4С = l,Л. Наfiдит" площiць треугtlльника СДD.

5. [5 баллов] Окружности Q и ц.t касаются в точке ,4 внутреtlним образом. Отрезок АВ диаметр
большей окружности Q, а хорда ВС окрух<ности Г) касается 0, в Totlкe D, Луч ДD повторно
пересекает Q в точке Д. Найдите радиусы окружностей и площадь четырёхугольнп ка ВДСЕ,
если известноr ,по CD :2, BD :3.

6, [5 баллов| Найдите всс пары чиссл (rz;6) такие, что псравенство

8.т 6|2r - 1| ( cz*6 ( -8z2 + бz +7

выпоJlllеllо ддя l]cex , па промежуткс [- j; t].

7. [5 баллОв] Фупкция / определепа на множестве положительных рациона!-Iьных чисел. Известно,
что,гUtя любых !Iисел с п Ь из этого множества выполнено равенство f (аЬ) _ J@) + /(Ь), и при
этом /(р) : WlZ] м" любого простого числа р ([r] обозначает наибольшее целое число, не
превосхолящее z). Найлите количество пар ЕатураJIьных чисе.п (z; g) таких, что 2 (:: ( 22,
2{а{22 lJ@ly)<0,
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