
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА l!Физтвх,l 
по мАтЕмАтикЕ

10 класс
BAPtlAHT 10 tUIIФр

l

Заполвяется отпетств€нным секретафм

[2 балла| Числа а, Ь, с являкrтся первы'l, вторы ,, п третьим членами геометрическоfi IlрOгрес-сии соответственно (числа а, 6, с не заданы), а четвёртый член прогрессии является к()рнем
уравнения az2 - 2ьr + с : 0. найдит" ,р"r"fi *,""n npo"p"""uo.

[4 балла] Найдите количество треугольников периметра g00 с целочисленными сторонами! укоторых одна из биссектрис перпендикулярна одной из медиан.

[+ балла] Решитс систсму уравllсIIий

,,)

3

х-6а Iy- _J+
12+2y2-I2z-4y+20:0

4, [5 баллов] а) В прямоугольном треугольн uке дВС на катете ,4С и гипотенузе АВ отмеченыточки D и Д cooTBcTcTBctIHo, такис что дD : Д(i : 1:3 и DE 1 ДВ. Найдите таIIгспс углаВ ДС, если известно, чrо lC Е D : 3О" .

б) Пусть дополнительно известно, 'tTo АС -.,,,4. Найдrпr" площадь тречгольника СДD.
5, [5 баллов] Окружlrости f,) и а касаtотся в точкс,4 внутрсII}Iим образом. О,грезок АВ диамо,l,рбольшеЙ окружностИ Q, а хорда ВС окрухtности Q касается &J в точке D. Луч AD повторнопересекает Q в точке Е. Найдпте радиусы окружностей и площадь четырёхугольни ка ВАСЕ,если известно, что СD :2, BD :3.
6. [5 баллов] Найдите все пары чисел (о; Ь) такие, что неравенство

8с-6|2л-1| ( azt6( -8z2+6u +7
выполвено lхllя всех J на промежутке [-j; t].

7, [5 баллов] Функция / определена на множестве положительных рационаJIьных чисел. Известно,что для любых чисел а и Ь пз этого множества выполнено равенство f (аЬ) _ J@)+ /(Ь), и приэтом /(р) : W/z] м' любого простого числа р ([э| обозначает наибольшее целое число, непревОсходящее r). Найдите количество n^p nuryp-i"rx чисел (z;9r) ,u*rn*, .r.о i < r < Z2,2{y{22uJ@/y)<0.
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