
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕх,, по мАтЕмАтикЕ

10 класс
BAPtIAHT 1t) ш]]IФр

']апо",tяястся отвстстпепвыL .eKpoTaPit\1

1, [2 балла] Чиt:ла а, Ь, с являю,r,r:я IIервыN,r, вторым и тI)е,I,ьиNI чJIеtlами f(lоI,tстI)и.lсскOй пр()гр(]с-
сии cooTвeтcтBetlHo (чис.-а а, Ь, r,нс заданы), а,rетвёртый ч,пеЕ прогрсссrrи яв.пя(Ilся к()рIIелr1

уравнения a.t2 - 2bl + r: - (). Найдите третий член прогl)е(](.и}t_

2. [4 балла] Найдите количество треугольников периметра 900 с цело,rисленными сторонами, ч
которых одна из биссектрис перпендикулярна одной из медиан.

3. [4 балла| Решите систему уравнений

.r-6y= ],а -
х2+2у2-|2r-4у+20=0

.r*6,

.1. [5 баллов] а) В пряплоугll.1tыlом ,гречголыI икс ДВС lla катотс,4С,'и гипо,гснузс .4В отмсчсllы
точки /) и Е соответственпо, такие что ,4 /f : АС - 1 :3 и DE _]_ ,4В. Найдите тангенс угJrа
ВДС, если известно) что lCED -3О".
б) Пусть дополIIительно известно, что ,,1(] _ lЛ. Нuй;r"r" плоIцаJць треуго.пьпика (lД,1).

5. [5 баллов] Окружности О и r,; касаются в точке ,4 внутренни}t образом. Отрезок АВ - диаметр
большей окружности Q, а хорда ВС окружности Q касается 0J в точке D. Луч ДD повторно
пересекает Q в точке Е. Найдите радиусы окрул(ностей и площадь четырёхугольни ка ВДСЕ,
еСЛИ ИЗВеСТНО, ЧТО CD = 2. BD :3.

6. [5 баллов] Найдите все пары чисел (0,;Ь) такие, что неравенство

8т -6|2л- 1| ( or*b ( -8:r2 t бл i 7

выполнено для всех J на промежутке [-}; t].

[5 балловl Функция / определена яа мIIожествс положительных рационiL,Iьных чисел. Известно,
что для любых tlисел о и Ь из этого множества выполпено равенство /(сЬ) - /(а) + /(Ь), и при
этом /(р) - folZ] мя любого простого числа р ([z] обозначает напбольшее целое число, не

превосходящее z). Найдите коJиtlество пар натурмьных ,lиссл (r; у) таких, что 2 ( r ( 22,

2{у {22и f(rly) < 0.

о \IФтII. 2()22
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ФЕдар,{цьllоЕ IосудлрствЕнн()Е лвтономноЕ
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ФtдtрА_цьноE госушрс,tвl]Еноt] АвтономноЕ
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