
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕх,l по мАтЕмАтикЕ

10 класс
BAPL{AHT 10 шIIФр

Заполвяется отв€тств€нным секрстарём

1, [2 балла] Числа а, Ь, с являются первым, вторым и третьим членами геометрической прогрес-сии соответственпо (чпсла а, 6, с не заданы), а четвёртыЙ член прогресси, 
"urr"r", *npn"nn

уравнепия ах2 - 2Ьl + с : 0. Найдите третий член прогрессии,

2, [4 балла] Найдите количество треугольников периметра 900 с целочисленными сторонами, vкоторых одна пз биссектрис перпендикулярна одной иiJ медиан.

3. [4 балла] Рсшите систсму уравlrеllий

L-6у _J+
12+2y2-|2x-4y+20:0.

4, [5 баллов| а) В прямоугольном тречгольн пке дВС на катете АС и гипотенчзе ,48 отмеченыточкиDиЕсоотвстственIIо)такисчто,4D:дС=1:3иDЕL4В.Найдитс.',ru""rr"у"r,u
ВАС, если известноl что lC Е D - З0".

б) Пусть дополнительно известно, что ,4С: rЛ. Найдоr" площадь треугольника СДD.
5, [5 баллов] Окружпости Q и c.,,l касаются в точкс,4 вIlуIрспIlим образом. Отрсзок ,4В лиамстрбольшеЙ окружностИ Q, а хорда ВС окружности Q касается (,J в точке D. Луч ДD повторно

пересекает Q в точке е. Найдите радиусы окружностей и площадь четырёхугольни ка ВдсЕ,
если известно, что CD :2. BD : З-

6. [5 баллов] Найдите все пары чисел (а; Ь) такие, что неравенство

8r-б|2z-1l ( o" t6( -8z2*6zf 7

выполвено лля всех J на промежутк" [-}; t].

7, [5 баллов] Функция ./ определена на множестве положительЕых рационiлJIьных чисел. Известно,
что дпя любых чисел а и Ь из этого множества выполнено равенство f (аЬ) = l@)+ /(6), и при
ЭТОМ /(Р) = Wl2] М' ЛЮбОГО ПРОСтого чцсла р ([т] обозначае, пu"Ъоru-"" ц"r,о" .,""no, n"превосходящее т). НаЙдите количество пар натураJIьных чисел (z; g) ,"r.r*, .,rо 2 ( r { 22,2{у{22пJ@lу)<0.
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