
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕх,, по мАтЕмАтикЕ

10 класс
вАриАнт 9 ItIIIФр

Заполяяепя ответствеrrным секретарём

1, [2 балла| I{исла с, Ь, с являются ПеРВЫlr{, вторым и третьим членами геометрическоЙ прогрес-
сии соответствепно (числа с, Ь, с не заданы), а четвёртый члеЕ прогресси" ourr""." nopr,",
уравнения ах2 +2Ьr * с: 0, Найдите третий ч,тен прогрессии.

2, [4 балла] Найдите количество треуго.пьник(rв периметра 1200 с целочис.пепными сторопамиl у
которых одна из биссектрис перпендикулярна одной иij медиан.

3. [4 балла] Решите систему уравнений

!,! 2.r - Iy
2r2 +у2 -4:r -4у+3=0.

I-y+

l [5 баллов] а) В прямочгольном треугольн ике дВС па катете ,4С и гипотенузе lIJ отпrе,rены
точки Л и Д соответственно1 такие что дD : дС = 3 :5 Tl DE L4B. НаИдите тапг.нс чглаВДС, если изRестноl что 4CED:45".
б) Пусть доп.'"Iнительно и:Jвестно, что,4С - .,,Лб. Найдите площitдь треугольпика (jДI).

[5 баллов| Окружности f) и a.l касаются в точке,4 внутренпим образом. Отрезок АВ лиаметрбольшей окрYжности Q. а хорда ВС окруrкпости Г) касается 0J в точкс D, Луч ДD повторпо
пересекает Q в точке Д. Найлrrте раличсы окружностей и плопцаль ,tетырёхугольни ка ВдсЕ,
если известпо. что CD : 1,. BD - 3.

;)

6. [5 баллов] Найдпте все пары чисел (а; D) такиеJ что неравенство

2r2 - z -1 { ortb ( r + l2z - 1l

выпоJltlсllо дlя всех J lla промежутк" [-*, 3].

7, [5 баллов] Фупкция / определена на множестве положительных рационмыIых чисел. Известно,
что rlпя любых чисел о и Ь из этого множества выполнено равенство J ЬЬ) : f (а) + /(Ь), п при
ЭТОМ /(Р) : lPlZ] М' ЛЮбОГО простого числа р (Iл] обозначаеr ,ru"Ъu,.о-"" ц"ru" nr""ro, n"
превосхоляпIее с). Найлите количество пар ЕатураJrьных чисел (r; у) таких, что 1 ( z { 21.1(у{2lпl@lу)<0.
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