
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕх,, по мАтЕмАтикЕ

10 класс
BAPIIAHT 10 шIIФр

Заполвяеl,ся ответств€нЕнм секр€тарё\{

1. [2 балла! IIисла о, Ь, с яьляются первым, вторым и третьим членами геометрической прогрес-
СИИ СООТВеТСТВеННО (ЧИСЛа а, Ь, с не заданы), а четвёртый член прогрессии являе,гся Kopнelvl

уравнения ai -2Ьl * с: 0. Найдите третий члеп прогрессии.

2. |4 баЛла| Найдите количество тречгольников перимотра 900 с целочисленными ст()ронамиl у
которых одна из биссектрис перпендикулярпа одной из медиан.

3. [4 балла] РепIнте систеtпtу уравнепий

.t: ýi7 -
z2 + 2у2 - \2r - 4у + 20 : 0.

у-:Х+

4. [5 баллов] а) В прямоугольном треугольнпке ДВС на катете АС и гипотенузе lB отмечены
точки D и Д соответственно, такие,по ДD : ДС - 7 : 3 и DE 1 АВ. Найдите тангенс угла
В ДС , если известно, что lC Е D : 30' .

б) Пусть лополнительно известно! что ,4(j: rЛ. Найдr." пло lаль треуго.пьника СЕD.

5. [5 баллов! Окружности Q и u.,, касаются в точке ,4 внутренним образом. Отрезок АВ - диаметр
большей окружн(юти О, а хо!да ВС окружности Q касается с, в точке D. Луч ДD повторно
пересека€т Q в точке Д. Найдите радиусы окружностей и площадь четырёхугольника ВДСЕ,
есJIп известно, что CD -_ 2, BD _ 3.

6. [5 баллов] Наfiдите все пары чисел (а;6) такие, что ltcpaBcltcTBo

8r-6|2r-1l ( оz*6( -8z2 tбэt7
выпоJlнено дlя всех J на проме)i(утке [-}; t].

7. [5 баЛЛОВ| Функция.7Г определена на множестве положит€лыIых рациона.]ьных чисел, l{звестно,
что лля любых чисел с и Ь нз этого множества выполЕено равенство lЬФ = Ih) + /(Ь), и при
этом /(р) - |pl2] для любого простого числа р ([r] обозначает наибольшее целое число, не
превосхоляпlее r). Наfiлите количестRо пар натуральных чисел (r; у) таких, ,ITo 2 ( r ( 22,
2 {у {22 п f(rly) <О.
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ФLlЕрл_llьноl] г()(,удлр(,твЕнноЕ двl,оllо}lноЕ
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оБрлlовАнияIпсDтп
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УНПВЕРСИТЕТ)l, (заполняется секретарём)
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