
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕх,, по мАтЕмАтикЕ

10 класс
вАрIIАн,г l0 шIIФр

Заполняет.я отв€тстmхrrым секр€тарём

1. [2 балла| liисла а, 6, с являются первым, вторым и третьим членами геометрическоЙ прогрес-
сии соответственно (числа а, Ь, с не заланы), а четвёртый члеrt прогрессии является корнем
уравпения ах2 -2Ьr * с - 0, Найдите третий член прогрессии.

2, [4 балла] Найдите количество треYгольников периметра 900 с целочисленными сторопами, ч
которых одна из бисссктрис перrlсIlлику",tярпа олllой иiJ мсдиап.

3. [4 балла| Решите систему уравнений

:r-69= zу-6у-rl6,
t2+2y2-|2r.-4y+20=0

l [5 баллов] а) В прямоlrгольном треугольн пке дВС на катете АС и гипотенузе АВ отмечены
точки D и Е соответстВенно, такие что дD : дС - | : 3 и DE Iz{B. Найдите тангенс углаВДС, еслч известно, что lC ED - 30. .

б) Пусть лопоJнитсJIыIо изtsсстIlо, ч'о АС = ,,,,f. Найлпrс площадь трсугольника СДD.

5. [5 баллов] Окружпости Г) и а.,l касаются в точке z1 вIIутренним образом. Отрезок ,4В лиаметр
большей окружности Q, а хорда ВС окрул<ности [) касается 0., в точке D. Луч ДD nouropnb
пересекает Q в точке Е, Найлите раличсы окрYжностей и плоtIIаль чоrырё*у.опопlл ка ВДСЕ,
если и:]ве(:тно. что СD = 2. BD = 3.

6. [5 баллов] Найдите все пары чисел (с;6) такие, что неравенство

8r - 6|2:r - 1| ( сz+Ь( -8r2*6r*7
выполнено дпя всех J ша промежутке [-j; t].

7, [5 баллов| ФункциЯ.7t опJrеделена на множестве положительtlых рационiл,JIьных чисел, И:звестно,
что для.любых чисел а и Ь из этого множества выполнено равенство J@b) : tfu) + /(Ь), и при
этом /(р) - |pl2] для лкrбого прlrстого числа ,р ([r] обtlзнача", n"йuri*"" ц"ru. .,n.,"u, ,"
превосходяцее z). Наfiдите коJ-Iичество пар нат1/ральных чисел (z; у) таких, что 2 ( т ( 22,2{у{22пl@lу)<0.
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