
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕх,, по мАтЕмАтикЕ

10 класс
BAPlIAHT 10 шIIФр

Заполняется ответстаеяlrнм сехретарёr,

1. [2 баЛЛа] Числа rr, Ь, с являкrтся первымt вторым и третьим tlленами геоNлетрической прогрес-
сии соответственно (числа о, Ь, с не заданы), а четвёртыЙ член прогрессии яв.пяет(:я к()[)нем

уравнения ar2 - 2Ьп * с - 0. Найдите третий члев пр{Jr,ре(:сии.

2. [4 баЛЛа| НаЙrlИТе КОЛИIIе('тво треvгOJIыIиков периметра 900 с цело,lислеtlllыми сг()р(]llами] ч
которых одна из бисссктрIlс перпендику.пярпа одной и:J Nlедиан.

3. [4 балла| Рсшите систему чравtlений

r-6у: Iy-6!,!-|c+
T2+2y2-I2l:-4y+2o-0.

4. [5 баллов] а) В прямоугольЕом трсугольпикс ДВС lla катетс -4С и гипотеIlузс ДВ отмсчспы
точки 1) и Е соответственно, такие что ДD : ДС : \ :3 и DE,L АВ. Найдите тангенс угла
ВАС, еслп известно, что ZC Е D - 3О" .

б) Пусть дополнительно известпо, что ,4С - r,4. Найдrте площадь треугольника СЕD.

5. [5 баллов] Окружности Г) и а касаются в точке,4 внутренним образом. Отрезок АВ диаметр
большей окружности Q, а хорда ВС окружности Q касается aJ в точке D. ,Пуч ДD повторно
пересекает Q в точке Е. Найдите раднусы окружностей и площадь четырёхугольви кz ВДСЕ,
если известно, что CD :2, BD - 3,

6. [5 балловl Найдите все пары чисел (а; Ь) такие, что неравенство

8r-6|2r-1| ( cr *6 ( -8r2 lбrt7
выполнено lъпя всех r на промежутке [-};l].

7. [5 баллов| Функuия./ определена на множестве положитеJIьных рационапыIых чисел. Известно.
что дrя любыХ tIисел о И б из этогО множества выполненО равенствО /(оь) - /(а) + /(Ь), и при
этом /(р) - Iplz] м, любого прtlстого числа р ([r] обозпачает наибольшее целое число, не
превосходящее с). Найдите коJ,Iиrlество пар натура!,Iьных чисел (r; у) такихl что 2 (.т ( 22,2{y{2ZHf(x/y)<0.
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