
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕх,, по мАтЕмАтикЕ

10 класс
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Заполнярт.я отвстствеяным сскtfi арПм

1, [2 балла] Числа а, Ь, с являются первым, вторым и третьим члеЕами геолrетрпческой прогрес-
сии соответственно (числа а, Ь, с не заланы), а четвёртый ч.пен прогрессии является корнем
уравнения аr2 + 2Ьх { с : 0. Найдите третий член прогрессии.

2. [4 балла] Наfiдите количество треуго.пьпиков IIериметра 1200 с целочислепными сторонами, укоторых одна из бпссектрис перпендикулярна одной из медиан.

3. [4 балла| Решитс систсму уравIlспий

!-2r= :ry -
2}+у2-4r-49+3:0

х;-у+

I

(j

[5 баллов] а) В прямоvгольном тречголыI пке дВС на катете ,4С и гипотспузе дВ отмечепы
точкиDиЕсоотвс,r,с,гвсIIIIо, Iакис ч,rсl дD: дС - 3:5 и DЕ l АВ. Найдите таIll,сrtс уI)IаВДС, еслп известно, что lCED :45".
б) ПустЬ дополнительнО известноl что ,4С - у4б. Найдите площадЬ ТРеуго.,rьника сдD.

[5 баллов] Окружности Q и t.l касаются в точке ,4 внутреIrЕим образом. Отрезок АВ диаметр
большей окружности Q, а хорда ВС окружlrости о касается aJ I] точкс D. Луч ДD цOв'орIlо
пересека€т Q в точке Е. Найдите радиусы окружностей и площадь четырёхугольни ка ВдСЕ,
ссJIи извсстно, что CD : 1,. BD : 3.

[5 баллов] Найдите в(:е пары чисел (с; D) такие, что неравенство

2х2 - z -1 ( аrt Ь ( л + |2r - 1|

выполЕено д,я всех, на промежуrке [-}; f].

[5 баллов] ФупкциЯ / определена на множестве положительпых рациоIlа!,Iыlых чисел. Известпо,
что дпя любыХ чисел с И Ь из этогО множоства выполненО paBelicTBo /(о,6) - /(о) + /(Ь), и при
этом /(р) - lplz] м" любого простого числа 2 ([r] обозначает ttаибольшее целое число, не
превосходящее r). Найдите количество пар натураJIьных чисел (:r; у) таких, что 1 ( z ( 21,1(9(21 пf@ly)<0.
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