
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА llФизтЕх" по мАтЕмАтикЕ

10 класс
BAPI,IAHT 10 tUIIФр

Запоrяяется ответственным сехрётарём

1. [2 балла] Числа с, Ь, с являются первым, вторым и третьим членами геометрической прогрес-
сии соответственно (чис,rа а,6, с не заданы), а четвёртый член прогрессии является KopIreM

уравнения al2 -2br -l- с = 0. Найдите третий член прогрессии.

2. [4 балла] Найдитс количс(jтво трсуголыlиков llсримс,r,ра 900 с цшlочис"rсцllыми с,rоропами, у
которых одна из биссектрис перпендикулярна одной и:] медиан.

3. [4 балла] Репlите систему ураRнений

l -6у = Iy- .г+

12 + 2у2 - l2z - 4у + 20 :0.

+. [S баллов| а) В прямоугольном треугольнlике ДВС на катете АС и гипотенузе АВ отмечены
то.rки D и Е соответственно, таки€ что дD : дС 7 :3 g DE L4B. Найдите тангенс угла
ВДС, еслп известно, что lC Е D : 30" .

6) Пчсть допо.]Iнительно известно, что,4О: rЛ. Нuйдп." площадь треугольпика СЕD.

5. [5 баллов] Окружности Гl и с..l касаtотся в точке А внутренним образом. Отрезок,4В диаметр
большей окружности 0, а хорда ВС окружности Q касается 0, в точке D. Луч ДD повторно
пересекает Q в точке Д. Найдите радиусы окружностей и площадь'lетырёхугОлЬНИКа ВДСЕ,
если известно, что С,D : 2, BD = 3.

6. [5 баллов] Найдите все пары чисел (с; Ь) TaKrte, что перавенство

8т-6|2л-1| ( or*6( -8g2+6u *7

выполIlено lця вссх z на промсжутке [-}; 1]-

[5 баллов] Функция / опрелелена на I\rножестВе положительЕых рациональных чисел. Известно,

'rrо -, йбо" "r.", о и Ь из этого множества выполнено равенство /(аЬ) = /(с) + /(Ь), и при

этом /(р) = |pl2] мя лкlбого простого числа р ([z] обозначает наиболыпее целое чис,поJ не

прuuо.*Ьдrщ"" 
'r1. 

Н"Ид"r" количество пар натура-,Iьных чисел (т;у) таких, что 2 ( : ( 22,

2(у(22я|(пlу)<0.
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