
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО_ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕхl, по мАтЕмАтикЕ

10 класс
BAPIIAIIT l0 шIIФр

заполяяется отвст.пеfiянv .скрстарёv

1. [2 балла] Числа а, Ь, с являкrтся первым, вторым и тр(lтьим членами гео[lетрической прогрес_
Спп сОответственно (числа а, Ь, с не заданы), а четвёртыfi член прогрессии является к()рIIем

уравнения аr2 - 2Ьr * с = 0. Найдите третий член прогрессии.

2. [4 баЛЛа] Найдите коли,lество треугольников периметра 900 с целочисленными сторонаNtи, у
которых одна из биссектрис перпендикулярна одной из медиан.

3. [4 балла| Решите систему уравнений

1-6у: :ху -
t2 + 2у2 - |2r - 4у + 20 = 0

]/ ,l.+

4. [5 баллов] а) В прямоугол1,IIом треуголыluке ДВС tla катстс,4С и гипотсllузс,4В отмсчеrlы
точкиDиДсоответственIIо,такиечтоzl/J:ДС:|:3иDЕIАВ.НайдитетангеIIсугла
В ДС , еслrl и:]вестно, что ZC Е D - 3О" .

б) Пусть допоJнительно известно, что ,4С = /7. Найдите площадь треугольника CEl).

5. [5 баллов] Окружности Q и u,l касаются в точке А внутренним образом. Отрезок ,4В диаметр
большей окружности Q, а хорда ВС окрух<ности Q касается kJ в точке D. Луч AD повторно
пересекает Q в точке Е. Найдите радиусы окрул<ностей и площадь четырёхугольпlrка ВДСЕ,
если известно, что СD :2, BD _ 3-

6. [5 балловl Найдите все пары чисе.п (о; D) такие, что неравенство

8z-6|2z-1| ( ст+Ь( -8r2*6zt7
выполнено /,lля всех , на промежутке [-}; t].

7. [5 баллов| Функция / определена на мпожестве положительных рацион:LпыIых чисел. И:звсстно,
что дrя любых чисел о и б пз этого множества выполнено равеЕство /(с,Ь) = /(а) + /(Ь), и при
этолr /(р) = WlZ] м" любого простого числа р ([z] обозпачает наибольшее целое llисло, не
превосходящее.r). Найдпте ко,]иrIество пар натурirльных .IIIсел (z; 9) таких, что 2 ( .z ( 22,
Z{y {22п J@ly) <0,
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