
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕхll по мАтЕмАтикЕ

10 класс
вАриАнт 10 lIII I(DP

Заполяяется отв€rcтвенЕrJм секретарём

[2 балла] Числа а, Ь, с являк-lтсЯ пt]рвым, вторым и третьим членами геометрическоfi прогрес-
сии соответствепно (чис.;rа с, 6, с не заданы), а четвёртый член прогрессии является к()рнем
уравнения ах2 - 2Ьх -l с = 0. Найдите третий 

"rr"о 
npu"p"."nn.

[+ балла| Наfiдите количество треугольников периметра 900 с целочисленными стороЕами. v
которых одна из биссектрис перпендикулярна одной из медиан.

[С балла] Решите систему уравtlеIIий

l

2

:)

4. [5 баллов] а) В прямоугольном треугольн цке дВС на катете АС и гипотенузе АВ отмечены
точки D и Д соотвстственно, такис что,4D : дС : l : 3 п DE 1 .4В. Найдитс тапгенс углаВДС, еслп известно, что lCED:30",
б) Пчсть допо-iнпте.пьпо язвестно, что АС : rЛ. Найдr.rrе площаць треугольпика CED.

5. [5 баллов] Окрчжlrости Q и a.l касаtо,гся в точке,4 внутреul'им образом. Отрезок,4lJ лиамстр
большей окружности Q, а хорда ВС окрух<ностп Q касается 0J в точке D. Луч ДD nou"op"b
пересекает Q в точке Д. Найдите радиусы окружностей и площадь четырёхугольни ка В дс Е,
если известно, что СD :2, BD :3,

6. [5 баллов] Найдите все пары чисе.п (о; Ь) такие, что неравенство

8r-6|2z-1| ( сz+Ь( -8т2 +6J+7

Rыполнено ,lцля всех , на промежутке [-}; t].

[5 баллов] Функция / определепа на множестве положительных рациона.льных чисел. Известно.
что для любых чисел о и Ь из этого множества выполпено равенство /(116) : /(с) + /(D), и при
этом /(р) - |plz] м" любого простого числа р ([r] обозначает наибольшее целое число, не
превосходящее r). Найдите колиrIество пар натураJlьных чисел (r; у) таких, что 2 { r ( 22,2(g(22иt@lу)<0,

@ \,1ФтlI, 2022

r - бу - Jrц -Вi -ТТЪ,
:t2+2y2-|2r-4y+20=0,
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