
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕх,, по мАтЕмАтикЕ

10 класс
BAPIlAHT 10 ш]lФр

Заполняется ответ.твенным секретарём

1. [2 балла] Числа rr. Ь, с являются первым! вторым и трt]тьим членами геоплетрической прOгрес-
сии соответстRенно (числа а, Ь, с не заланы), а четвёртый ч.пен прогрессии являет(:я к()[)нем

уравнения at2 2br i с - 0. Найдите третий член пр()грессии.

2. [4 балла] Найдите количество треугольников периметра 900 с целочисленнымп сторонами, у
которых одна из биссектрис перпендикулярна одной из медиан.

3. [4 балла| Решите систему уравнепий

lr-6у-/rу-69-r+6,
f.'+zy'-12r-4y r2o 0,

4. [5 баллов] а) В прямоуго.ltьном r,рсугоJlыlпкс ДВС IIа KaTcl,e ,4С и гиlrотснузс АВ отмсчсttы
точки D и _Е соответственно1 такие что AD : дС : | :3 и DE -L ,4В. Найдите таЕгенс угла
В ДС , еслп извсс,l,по, что lC Е D : З0" -

б) Пусть допоJнительно известно, что АС - rЛ. Найдиrе площадь треугольника C,ED.

5. [5 баллов] Окружlrости f,) и u; касаются в r,очкс.4 впутрсllllим образом. Отрезок АВ лиамстр
большеfi окружности Q, а хорда В(i окружности Q касается u, в точке D. Луч ДD повторно
перссекает Q в точке Д. Найлитс ралиусы окружцостсй и цJlощаль чстырёхуго.lIьпи ка ВДСЕ,
если известно, что CD :2, BD -_ 3,

6. [5 баллов| Найдите все пары чисел (а;Ь) такие) что неравенство

Еr-6|2r- 1| ( аr *Ь ( -8т2+6r+ 7

выполfiепо лля всех z на промежутке [-}; t].

7. [5 баллов] Функция / определена на множестве положительных рациона-IIьных чисел. Известно,
что для любых чисел с и Ь из этого множества выполIIено равенство f (аЬ) - f(a) + /(Ь), и при
этом /(р) : blZ] м" любого простого числа р ([u] обозначает наибольшее целое число, не
превосходящее z). Найдите количество пар натураrIьных чисел (z; у) таких, что 2 ( z ( 22,
2(y(2Zuf@ly)<0.
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