
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕх,, по мАтЕмАтикЕ

10 класс
B-{I,IIAlIT I() шIIФр

Зап.)ляяется отярlттвснннм .схретарём

1. [2 балла] Числа с, Ь, с являются первым, вторым п третьим членами геоIuетрическоЙ прогрес-
спи соответственно (.rисла с, }, r: не заданы), а четвёртыЙ член прогрессии является корнем
уравнения ах2 -2Ьх + с: 0. Найдите третий член проl,рессии.

2. [4 балла| Найдите количество треугольников периметра 900 с целочисленIlыIuи стOронами. у
которых одна из биссектрис перпендикулярна одной и;J медиан.

3. [4 балла| Рсши,гс систему "уравIIеIIий

:r-6u- zу-6у-т!6,
12 + 2у2 - \2l - 4у + 20 :0

4. [5 баллов] а) В прямоугольном тречгольн:ике дВС па катете ,4Сi и гипотенузе ,4В отмечены
точкиDиЕсоотвстствепlIо,такиечто,4D:дС-|:3иDЕ_LАВ.Найдитс'rаrrгеIlсугла
ВДС, еслч известно, что lCED =30",
6) Пусть допо.;Iнительно изRестпо, ,по ДС - lЛ. Н.йлrr" площадь треугольника CED.

5. [5 баллов| Окрl,жности Q и а; касаются в точке,4 вн},тренним образопt. ()трезок ,4В диаметр
большей окружностп Q, а хорда RС окрчжности О касается L., R точке D. ,Пуч ДD пoвTopllo
пересекает Q в точке Е. Найдите радиусы окружIIостей и плOщадь .lетырёхугольни ка ВАСЕ,
если известно. ,по CD :2. BD :3.

6. [5 баллов] Найдите все пары чисел (а; 6) такие, что неравенство

8r - 6|2r- 1| ( ал t Ь ( -8э2 -l бr t 7

выпоJIнено лля Rсех J на лромежутке [-}; l].

7. [5 баллов] Функчия / определепа на множестве положительных рационаJIьных чисел. Известно,
.lTo дпя любых чисел с и б из этого множества выполllено равенство /(аь) - /(а) + /(6), и при
этом /(р) _ |pl2] аля любого простого числа р ([r] обозначает наибольшес целое число, не

превосходящее z). Найдите колиtIество пар натура"rьЕых чисел (r; у) таких, чт() 2 ( r: ( 22,

2 {а {22 ч f (1.1y) <{).
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