
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО_ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕх,, по мАтЕмАтикЕ

10 класс
в-\I,II-\н1, 1() шlIФр

Заполняется ответствеFЕым сехретарёл,

1. [2 балла| IIисла а, Ь, с являются первыlt, вторым и третьим членами геометрической прогрес-
сии соответственно (числа а, Ь, с не заданы), а четвёртый член прогрессии является корнем
уравнения аr2 - 2br * с - 0. Найдите третий член прогрессии.

2. [4 балла] Найдите количество треугOльЕикOв периметра 900 с целочисленными сторонами, у
которых одна из биссектрис перпендикyлярна одЕой из медиан.

3. [4 балла] Решпте систему уравнений

4. [5 баллов] а) В прямоугольном треугольнеке ДВС на катете ,4С и гипотенузе АВ отмечены
точки D и Е соответственно, такие что ,4D : АС - 1, ,.3 тl DE l ,4В. Найдите тангеllс угла
В дС , еслч известно, что lC Е D - З0" ,

6) Пусть лопоJ-]нительно известно) что ,4С - У7. Нuйдrrо плоIцаль треуго,пьника CEI).

5. [5 баллов] Окружности Q и ч касаются в точке ,4 внутренним образом. Отрезок ,4В - диаметр
большей окружности Q, а хорда ВС окружности Q касается u в точке D, Луч ДD повторно
пересека€т Г) в точке Д. Найдите радиусы окружностей и площадь четырёхугольни ка ВАСЕ,
если известно, что СD = 2, В D : 3.

6. [5 баллов] Найдите все парш чисел (с; 6) такис, что HepaBcllcTвo

8z-6|2т-1l ( ortb( -8z2*6z* 7

выполнено лля всех r на промежутке [-}; t].

7. [5 баллов] Функция / определена па множестве положительных рациона!,lьпых чисел. Известно,
что дJIя любых чисел а и Ь из этого множества выполнено равенство /(сЬ) _ /(о) + /(Ь), и при
этом /(р) : WlZl м" любого простого числа р ([r] обозначает наибольшее целое число) не
превосхолящее z). Найлите количество пар натуральных чисе.r (r; у) таких, tlтo 2 ( т ( 22,
24у{22яf(хlф<0.

@ мФтtI,2022

z-6у-\/ii-6а-I+6,
12 + 2у2 - 72х - 4а + 20: 0.
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