
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,Физтвх,, по мАтЕмАтикЕ

10 класс
BAPLlAHT 10 IUIIФр

Заполпяется ответственяым сехретарё\l

1. [2 балла] Числа а, Ь, с являкlтся первыlчt, вторым и третьим членами геометрической прогре(:-

сии соответственно (числа с, Ь, с не заданы), а четвёртый ч.пен прогрессии является корнем

уравнения ах2 - 2bl * с : 0. Найдите третий член прогрессии.

2. [4 балла| Найдите количество треугольпиков периметра 900 с целочисленныNtи сторонами. у
которых одна из биссектрис перпендикулярна одной из медиан.

3. [4 балла] Реlпите clrcTeпty ),paBHeIIllI"l

r-6у- ,rу

l:2 + 2у2 - |2r - 4у + 20 - 0.

y-I+

4. [5 баллов| а) В прямоуго.llыlом TpcyгoJlb llllKe АВС lla катстс А(/ и гипrrтснузе .4В оr,мсчсrIы

точки D и Д соответственно, такие что AD : ДС - 7 : 3 и DE а,4В. Найдите тангевс угла
ВдС, ссли известно, что ZCED -30".
б) Пусть дополнительно известно, что АС: rЛ. Найдите площадь треугольника CED.

5. [5 балловl Окружности Г) и c..l касаlотся в точке А внутрспllим образом. Отрезок АВ - лиамстр
большей окружности Q, а хорда ВС окружностп Q касается 0, в точке D..Пуч ДD повторно

псрссскаст Q в точке Д. Найдитс раJlиусы окружrrостсй и пJlощадь четырёхуго.ltыtи ка ВдСЕ,
еСЛП ПЗВеСтнО! ЧТО CD :2, BD :3.

6. [5 баллов| Найлите все пары чисе.п (а; Ь) такие, что неравенство

8r-6|2с-1| { оr+Ь ( -8z2 *fu*7

выполнено лIIя всех , на промежутке [-}; t].

l [5 баллов] Фуякцпя / определена на множестве положительных рациоIlа.пьпых чисел. И3вестно,

что д"я "пrобоr* чисел о и Ь из этого множества выполнено равенство /(а6) : /(с) + /(Ь), и при

этом /(р) - lpl2] l,ля лЮбого простогО ilисла р ([z] обозначает наибольшес целое tlисло, не

превосходящее r). Найдите количество пар натураJIьных чисел (z;у) таких, что 2 ( r ( 22,

24а{22иl(r/у)<0.
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