
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕх,, по мАтвмАтикЕ

10 класс
вАрIIАнт 10 шIIФI,

Заполяяется ответствевным секретарём

Y [2 баллаl Числа а, Ь, с являкlтся первым, вторым и третьим членами гtlометрическоii прогре(!
сии соответственпо (числа а, 6, с не за2lаны), а четвёртый ч.лен прогрессии яв.пяется к()рнем

уравнения ar2 -2Ьх * с = 0, Найдит() третиfi член прогрессии.

{ [а баллаl Найдит_е количество треугольников периметра 900 с целочисленными сторонаNlи, v
которых одна из Ьиссектрис перпендикулярна одной из медиан.

3. [4 балла] Решите системч уравненпй

.r, бir - :rу -
х2+2у2-|2п-4у+20:0.

y-I+

6

\ .7'

1( [5 баЛлОв] а) В прямоуr,олыIом грсуI,оJIыIпке ДВС lla Kaтcтc,4i и гипотсItузе АВ отмечспы
- }очки D и Е соответствеlltlо, такие что ДD.: ДС : | :3 л DЕ L4В. Найдите тангенс угла

В ДС , ссли взвсстноl чrо lC Е D : 30" ,

Щ ч"rо дополнительно известно, что,4С: rЛ. Найдите площадь треугольника СДD.

Y [5 баллов| ОкружlIости Г) и о касаюr.ся в.гочкс z1 Dп.утрсппим образом. Отрсзок АВ диамt:тр
большеЙ окружности Q, а хорда ВС окружности Q касается LJ в точке ,D. Лчч АD повторно
псрссскает Q в точкс Д. Найдитс ралиуt]ы окружпос,t,сй и пJlощадь чстырёхуt.о:tыtи ка ВдСЕ,
если известно, что CD :2. BD :3.

[5 баллов| Найлите все пары чисе.п (с; Ь) такие, что неравенство

8r -6|2z - 1| ( оztб ( -8r2 *6r *Т

выполнено дJtя всех J на промежутке [-}; t].

7. [5 баЛЛОВ] ФУШКЦИЯ / Определена на множестве положительных рационмьных чисел. Известно,
что лпя любых чисел с и б из этого множества выполнено равеЕство /(сЬ) : /(а) + /(Ь), и при
этом /(р) : Iplz] мя любого простого числа р ([r] бозвачает наибольшее целое число) не
превосходящее z). Найдите количество пар натураJIьных чисел (z; зr) таких, что 2 ( z ( 22,
2 {у {22 п J@ly) <о.
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