
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕх,, по мАтЕмАтикЕ

11 класс
вАриАнт 3

[З балла] Углы а и 79 удовлетворяют равенствам

Заполняется ответстпеняы[l секретарём
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наfiдите вс€ возможные значения t8o, если известно, что он определён и что этих значений немевьше трех

[4 балла] Решите систему уравпений
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3r2 + 3у2 -6r _ 4у: Q.
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3. [5 баллов] Решите неравепство

зlоgа("+6Е) + бr ) |х2 { бr|t"впs _ rz.

4, [5 баллов] Окрухtности Q и с.,l касаются в точке А внутренним образом. Отрезок ,4lJ диаметрбольшеЙ окружностИ Q, а хорда ВС окрух<пости Гl касается u, в точке D. Луч ЛD повторнопересекает Q в точке Е, П_рямая, проходящая через точку Е перпепдикулярно ВС, повторtlопересекает Q в точке F. Найдите радиусу окрух{ностей, y"on АFЕ 
" 

,rrойuдо треугольникаДЕF, еслч известно, что СD = i, BD : +.
5, [5 баллов| Функция / определена на множестве положительных рациона"lьных чисел. Известно,что дirя ;lюбых чиссJl о и Ь из этого мIlожсства выполнепо равспство f (аЬ) - Jfu)+ /(D), и приэтом /(р) : |р/4] для любого простого числа р ([а] обозначает наибольшее целое число, непревосхОдящес z). Найдите количество пар натур,r!,Iьных чиссл (r; у) ,"*n*, ,rrо 3 { u ( 27,3(у(27пf(rlу)<0,

6. [5 баллов] Найдите все пары чисел (с; Ь) такие, что неравенство

4т-3
%_2>аttЬ)8rz_34r+з0

выполнено для всех z на промежутке (1;3].

7, [6 баллов] .Щапа пирамида РQfi,9, вершипа Р которой лсжит па одпоЙ сфсрс с ссрслинами вссх
её рёбер, кроме ребра PQ. Известно, что QЛ: 2, QS :1, PS : Л. НuИд"r" д,lину реОра ЛS.Какой наименьшиfi р4диус может иметь сфера, оппсан,rая около данной пирамиды?
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