
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,lФизтЕхll по мАтвмАтикЕ

11 класс
BAPL{AHT 7 IUI.1Фр

Заполняетtя ответtтв€IrFым секретарёil

1. [3 балла] РсIuите систему уравнепиii

2. [4 баллаt Рсшитс HepaBoIlcTBo

logu, za ( logrru"
l
-.

3. [5 баллов] Найдите колиiIество семизнаlIных ,Iисел. обладающих слелующим свойством: сумма
остатков От деления чис.lIа Еа некоторые три последовательные степеЕи числа десять равна
125з1.

4. [5 баллов| !аны равнобокая трапеция АВС D (ДD и BCj основан ия, ДD > ВС) и t_rкрчжность
С0 С ЦСIIТРОМ С, КаСаЮЩаяся стОроIIы АD. Касательные к c-'..l, провсдёппшс из точки В, пересскаIот
прямую АD в точках Р и Q (точка Р лежит межлу Q и D). На продолжении стороны СВ за
точку В выбрана точка N так, что ZCPN прямой. Найдите угльl ДDС, NQC и площадь
четырёхугольника NCDQ, если известно, что ZNCP: arctg *, АР : 13, ЛС - 26.

5. [5 баллов] !ана система уравнений

(
J sin(z - у) = _9cos (, _ 

Ё) ,

[соs(z - 2у) - y'5sin(r - 29) - 20sin (" + Ё) .

НаfiДПте вСС I]озможныс значсrIия IJыражеllия tgr .l tgy, если извсстIlо, ч,l,о опо оllрелеJIоIlо и
что этих значепий не меньше двух.

6. [5 баллов| Найлите все пары чпсел (а;Ь) такие, что неравенство

ff_r,. x2{ax*u*-+ -';-Т
выпо.tlнено для всех, на проможчr*" [}; l]

ются прямоугольниками. Сфера S касается прямых CtDt п CCt, плоскостli ВВlС1, а также
плоскости АВВ1 в точке ,4. Эта c(lepa повторно пересекает отрезок АС1 в тtrчке Л1. Найдите
lДВС п объtiм пара-T лыIепипеда ДВСDЦВ{|Dl, если известно, что,4,\1 = 3, Crnl - 2.

о \IФтII. 2022

7r+ i/ аиэ _yz:20,
у+tlэlz-уэ-_аl.
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