
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ
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Заполвяетf я ответств€нныу с€хретафм

l. [З балла| Углн о и В удовлетворяют равепствам

lR
sin (2о t 20\ = --2; sin (2а * 40) + sin 2о = -_-]-.,/|7 |7

Найдите все возможные значения tg0, если известно, что он определён и что этих значевий не
меньше трёх.

2. [4 балла] Решите систему уравнений

Зу -2r = у т-
3z2 + 392 -6х-4ч- 4

у+

4. [5 баллов] Окрух<ности Q и с,,касакlтся в тtrчке,4 внутренним образом. Отрезок АВ лиаметр
болыrtей окружности Q, а хорда ВС окружности () касается tJ в точке D. Луч ДD поRторно
пересекает Q в точке Е. Прямая, проходяцая через тOчку Е перпендикулярно В(i, повторно
пересекает () в точке F. IIайлите радиусы окружностей. чгол ДFЕ и п.пощадь тречго.пьника
ДЕF, еслч известноl что CI) - Е, BD - +.

5. [5 баллов] Функция / определена на множестве положительпых рационапьных чисел. Известно,
что лля любых чисел rr и Ь из этого множества выполнено равенство /(аЬ) = /(с) + /(Ь), и при
этом /(р) : Ipla] м" любого простого lIисла р ([.r] обозна,lает наибольшее целое tIисло, не
превосходящее z). Наfiдите количество пар натураJIьных чисел (л; у) таких, что 3 ( т ( 27,

3 ( у ( 27 и J@/y) <О.

6. [5 баллов] Найдите все пары чисел (а; 6) такие, что неравенство

4r-3
2r, _2> ох ] Ь>8r'-34r l30

выпоJIнено для всех z на lIpoMeжyTKe (l;3].

7, [6 баллов] .Ц,ана пирамила PQRS, вершина Р которой лежит па одной сфсре с серединами всех
её рёбер, кроме ребра PQ. Известно, что QR : 2, QS - 1, PS - \/r, Найдите длинч ребра RS.
Какой наименыпий радиуt: может и]!,rеть сфера. описанная около ланной пираьtиды?

3. [5 баллов] Решите неравенство

зlоg!(z'+6,) + бr >_ |* * бr|lовоs _ 
"z.
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