
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕх,, по мАтЕмАтикЕ

11 класс
вАриАнт 3 шrIФр

-3g+3а -2х: ау-
3l2+3а2-6с-4у=|.

3. [5 баллов] Решите неравенство

зlоg4(э'+6,) i бr )_ |х2 * бz|l"во s _ ,z.

4, [5 баллов] Окруlкности Q и о,,, касаются в точке А вцутренним образом. Отрезок ,4В - диаметрбольшей окружности f), а хорда ВС окружности о касается (, в точке D. Луч ДD повторно
пересека€т о в точке Е. П_рямая, проходящая через точку Д перпендикулярно ВС, nouropro
пересекает Q в точке Л. Найдите радиус1,I окружностей, yron AFE, о,rощ"д" треугольника
ДЕF, еслп известно, что СD : i, BD : +.

5. [5 баллов] Функция / определена на мпох(естве положительных РаЦИОНа'-IЬНЫх чисел. Известно,
что для любых чиссJI о и Ь из этого мltожсства выпоJIItеIlо равспство lЬь)=lh)+/(D),ипри
ЭТОМ /(Р) : IPla] М" ЛЮбОГО ПРОСтого числа р ([т] обозначае, ,a"6orru111"" цurо" .rr",,rо, ,"
превосходящеС с). Найдите количествО пар lIатуральнЫх чисел (z; у) таких, что 3 ( r { 27,3(y(27пf(xly)<0,

6. [5 баллов] Найдите все пары чисел (о;Ь) такие, что неравенство

#rаz|Ь28u2-34r+30
выпо"lнено для всех ;r на пропrежl,тке (1;3].

7. [б балловl !ана пирамида PQЛS, всршипа Р которой лежит Ila одIIой сфсрс с ссрсдиIIами вссх
её рёбер, кроме ребра PQ. Известно, что QB - 2, QS - L, PS Л. Найдите длину ребра ДS.
Какой наименьший радиус может иметь сфера, описанная около данной пирамиды?

@ \,IФти.2()22

Запоrвяетсi отв€тстьепвым сехретаЁм

1. [3 балла] Углы а и В удоапетворяют равенствам

sin(2alZO=-*: sin(2a + 4Д) +sin2o = _ 8.
\/ 17 |7,

наfiдпте все возможные значения tga, если известно, что он определёп и что этих значений неменьше трёх.

2. [4 балла] Решите систему уравнениfi
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