
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕх,, по мАтЕмАтикЕ

вАриАнт 3 ш]{Фр
Заполняется ответtтвенвым секретафм

3y-2r= Iy-
3*+3у2-6z-4ч-_4

3ч + '2.

3. [5 баллов] Решите неравенство

зIо8{(J'+6I) +fu)|z2 + бJllos45 _ J2

4. [5 баллов] Окружности Q и с,.: касаются в точке А внутренним образом. Отрезок ,4В диаметр
большей окружности Q, а хорда ВС окрух<ности Q касается с{, в точке D, Луч ДD повторно
пересекает Q в точке Е. Прямая, проходящая через точку Д перпендикулярно ВС, повторно
пересекает Q в точке Г, НаЙдите радиусы окружностей. угол ,4FЕ и площадь тречго-llьника
ДЕF, если известноj что CD = i,BD: +

5. [5 баЛЛОВ| Функция / определена на множестве положительных рациональпых чисел. Известно,
что дlя Jlюбых чиссJI о и б из этоr,о множсства выполllено равенство /(сЬ) : /(а) + /(Ь), и rIри
ЭтОм /(р) = |pla] для любого простого числа р ([r] обозначает наибольшее целое число, не
прсвосхолящее r). Найдитс коJIичество пар lIат"уралыIых чиссл (z; зl) 1аких, что 3 ( r ( 27,
3(g{27пJ@lу)<О.

6. [5 баллов| Найдите все пары чисел (с; Ь) такие, что неравенство

4r-3
2r _2> at-lb2 8-r'- 34r + 30

выполнено для всех с на промежутке (1;3].

7. [6 баллов] .Д,аttа пирамида РQIiлý, вершипа Р которой лежит lla одпой сфере с ссрсдиItами lJccx
её рёбер, кроме ребра PQ. Известно, что QB: 2, QS :1, PS : 1Л. Найдите длину ребра ЛS-.
Какой наимспьшиfi радиус можст имеl,ь сфера, описанная около даltпой пирамилы?

@ I{Фти,2022

11 класс

1. [3 балла] Углы о и В удовлетворяют равенствам

sin(2o+ ZB)=-'L, sin(2a t40) +sinZa = -_9.\/|7 17

НаЙДИТе ВСе воЗмОх(ные значения tg0, если известно, что он определён и что этих зпачений не
меяьше трёх.

2. [4 балла| Решите систему уравнений
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