
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕхl, по мАтЕмАтикЕ

11 класс
вАриАнт 2 шI,IФр

Заполняется ответственным .екр€тафм

1. [3 балла] Углы о и В 1цовлетворяют равенствам

sin(2a t ZB) -_ -L; sin(2rr t 4J) + sinza = _?./5 5'

найдите все возмо>(ные значения tg0, если известпо, что он определён и что этих зпачений не
меньпlе трёх.

2. [4 балла] Решите систему уравнений

:r-L211 -lТii=Тrу_ilЪ,
t2+36у2-12х-36у:45.

3. [5 баллов] Решите неравенство

10r + |z2 - 10r|IОВ,а 2 ,z * 5t"B"(toc-").

4, [5 баллов] Окружности Г) и а касаются в точке А внутренним образом. Отрезок,4В диаметр
большей окружпости Q, а хорда ВС окружпости Q касастся t.,l в точкс D. Луч ДD rrоurорrЬ
пересекает Q в точке Д. Прямая, проходящая через точку Д перпендикулярно ВС, oouropno
пересекает Q в точке Д. Найдите радиусы_ окружностей, угол АЛД и площадь треугольника
ДЕF, если известно, что СD _ +, BD _ +.

5, [5 баллов] Функция / определена па множестве положительных рациояальных чисел. Известно,
что лпя лrобых чисел с и Ь из этtlго множества выполнено равенство f (аф - J@)+ /(6), и при
этом /(р) : Wlц] м" любого простого числа р ([r] обознача", nuroonou,"" ц"rоu .,""rо, ,r.
IIревосходящее z). Наfiдите количествО пар натураJIьных чисел (z; у) таких, что 2 ( r ( 25,2(у{25иf(rlу)<0.

6. [5 баллов] Найдите все пары чисел (с; D) такие, что неравенство

16; - 16

{.т - i]

выполпено лля вссх r па промсжуткс [}; 1].

7, [6 баллов] !ана пирамида К LM N, вершина N которой лежит на одноfi сфере с серединами
всех её рёбер, кроме ребра 1{Л. Известно, что KL :3, КМ - 1, MN: 1Л. Найдите длину
ребра LM - КакОй наименьший радиус можеТ иметь сфера, описанная около данной пирамиды?
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