


МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО_ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА,,ФизтЕх,, по мАтЕмАтикЕ

11 класс
BAPI,IAHT 4 шI,IФр

Запмняетtя ответсrъенным секр€тафм

1

2

[3 балла] Углы rr и ,? удовлстворяют равенствам

sin(2a* z0 = -fi; sin(2a+ 1,0) + siпzа : -}.
найдите все возможные значения tg.,, если известноl что он определён и что этих значений неменыlrе трёх.

[4 балла] Реrпите систему чравпрннй

U-6r: :ха - у+
g}+y2-18r_|2y:45

3. [5 баллов] Решите неравенство

|r" - 26r1|*u'" + 26х ) 12 + 1зlос5(26,-,,).

4, [5 баллов] Окрул<ности Q и ы касаются в точке,4 внутренним образом. Отрезок ,4ll диаметрбольшсЙ окружностИ Q, а хорда ВС окружности Q касастся L, в точке D. Луч ДD повторпо
пересека€Т о в точке Е. Прямая, проходящаЯ через точку Д перпендикулярно ВС, no"ropno
пересекает Q в точке F. Найдпте радиусы окружностей, yron AFE о оrощuд" треугольника
ДЕF, еслп известно, что CD : |2, BD : L3.

5, [5 баллов] Функция / определена на множестве положительных рациона!''ьных чисел. Известно,
что для любых чисел а и Ь из этого множества выполнено равенство f (аЬ) - lQ) + /(Ь), и при
этом /(р) = fpla] мя любого простого числа р ([т] обозначает наибольшее ц"rо" nr.ro, n"
превосхолящее r). Найдите ко;Iичество пар натурмьных чисел (r; у) таких, ч,l.о 4 ( z ( 28,4(у(2вп|(хlу)<0,

6, [5 баллов] Найдите все пары чисе.п (rr:6) такисl чLо IIеравенство

8-6z
з, _ 2 > aI + Ь > 18r' - 51z + 28

выполllеllо д-Ilя l]ccx т na проьrежуr*" ({; 2]

7. [6 баллов] а]ана пирамила тхYZ, верпина У которой лежит на олной сфере с серелинами
всех её рёбер, кроме ребра 7У. Известно, что XY = ,/5, тх _ ,/i, TZ = 2. Найлите д.лину
ребра Х Z. Какой паименыпий ралиус может иметь сфера, опиr:анная окодо данной пираьtиды?
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