


МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олиN4пиАдА,,ФизтЕх,, по мАтЕN4АтикЕ

11 класс
вАриАнт 4 шtIФр

Залоляяется ответственным секретарём

1. [3 балла] Углы а и Р удовлетворяют равенствам

sin(2o * 2il - -+| sin(2o + ДВ) r sinza: _З
\/17 17

НаЙдите все возможные значения tg0, если известно, что он определён и что этих значевий не
меныпе трёх.

[4 балла| Решите систему уравIrений

U-6r= Lу- -у+
gl2+у2-18э-l2g:45

t [5 баллов] Решитс неравенство

|r2 - 26x1|"Bulz + 26х ) "z * 1зlов.(zвz-").

[5 баллов| Окружltости Q и al касаются в точкс ,4 вIlуr,рсIIпим образом. Отрезсlк ,4В .циамсr.р
большей окружностИ Q, а хорда ВС окружности Q касается (' в точке D. Луч ДD повторно
псрссскаст Q в точке -Е. Прямая, прохолящая чсрсз IочкY Е перпеttдику:rярно ВС, llolJ,I.opllo
пересекает Q в точке Л. Найдите радиусы окружностей. угол АЛД и площадь треугольника
ДЕ F, еслп известноl что CD : 72, В D : |3.

l

/
[5 балловl Функция / определена на множестве положительвых рациопir!,Iьных чисел, Известно,
что для любых чисел с и Ь из этого множества выполнено равенство /(а6) : /(о) + /(6), и при
этом /(р) : |pla] м" любого простого числа р ([r] обозначает наибольшее це.лое, чис.по! не
превосходящее r). Найдите коJ-Iичество пар натураJrьных чисел (r; 9) таких, что 4 ( r ( 28,
4(у(28пf(rlу)<О.

[5 балловl Наfiдите все пары чисел (а; D) такие, что неравенство

8-6r
з, _ 2 > az t Ь 2 l8-c' - 5l-c - 28

выполнено д,Iя всех r на промежутке (f; 2].

[6 баллов| !,ана пирамида ТХY Z, BeplllHHa У которюй лежит на одной сфере с серелинами всех
её рёбер, кроме ребра 7У. Известно, что ХУ : ,/5, тХ _ ,/z, TZ: 2. НайдитЪ длину ребраxz. Какоfi наименьший радпус может пметь сфера, описанная около данной пирамплы?
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