
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА llФизтЕхll по мАтЕмАтикЕ

11 класс
BAPIIAHT 8 шIIФр

Заполняется ответственным секретарём

1. [3 балла] Репlитtl с:истему уравнений

13:r * 169z2 !l2 - 92,
|69х2-а2:-|24у+

2. [4 балла| Рсшlr,гс llcllaBcHcTBo

logr", 19 --( logo_.
1

j
3. [5 баЛЛОВ] Найдите количество семи:}паttных ,rисел, обладающих слелyющим свойством: сумма

остатков От деления числа Еа некоторые три последовательные степеffи числа десять равна
L2828,

4. [5 баллов| !аны равнобокая трапеция ДВСD (ДD и ВС основания, AD > вс) и t_lкружность
tJ с центром С, касающаяся сторопы АD. Касатсльныс к и.l, провсдённые из точки В, псресекают
прямую,4D в точках Р и Q (точка Р лех<ит мех<лч Q и D). На продолжении стороны СВ за
точку В выбрана точка N так, что ICPN прямой. Найдите угльl ДDС, NQC и rr",ltlщадь

четыфхугольни ка NСDQ.если известно! что lNCP: u..'*f,, АР _77, NС = 34.

5. [5 баллов] !ана система уравнений

(
J r/3"оs(r _ у) = 7cos (Т * у) ,

[cos(2r - у) + y'5sin(2z _ у) _ 12sin (u + 6; .

найдите все возмOжные зпачения выражепия tgr - tg}, если известЕо, что оно оItределено и
что этих значениfi не мепьше двух.

6. [5 баллов] Найдите все пары чисел (а; Ь) такне, что неравенство

72r + 26

2r+з (сr+6( 1* 33
-а'-l3r-rz

выполнено д,,Iя всех u на промежутк" [-*; -i).

[6 баллов] !ан пармлелеп vпед К LI'I N KlL|]YI|N|, rранп К LLlK1 и КlLlдl lN 1которого явля-
ются прямоугольниками. Сфера S каса€тся прямых M-1l,/1 и Л/lЛ1, ,rrrо"*о"r" KILL1,i|, а такжеплоскости kLLt в точке К. Эта сфера повторно пересекает отрезок Кд| в точке А. НайдитеlKKlNl и объём параJIлелепипед а KLMNKlLlM1.if1, если известно, что дК :3, AMt:1.
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