
МОСКОВСКИЙ ФИЗИКО-ТЕХНИЧЕСКИЙ ИНСТИТУТ

олимпиАдА l,ФизтЕхl, по мАтЕмАтикЕ

11 класс
вАриАнт 2 шtIФр

1. [3 балла] Углы rr и Р 1довlrетворяют равенствам

sin (2п l Zil - L: sin (2о t 4В| + siп2а - _?.\/5 5'

наfiдите все возможные значения tga, если известно, что оп определён и что этих значений не
меньше трёх.

,2
[4 балла] Решите с:истtlму уравнений

rч-12у-J+б,

3аполяяется oTBeTcTBeHH,rM секретарём

:t-l2y=I
I z2+36у2-|2:r_ 36у:4б.

3. [5 баллов] Репrите неравенство

10л + |r2 - 10z|l'B'a 2 72 р5roB"(ro,-").

4. [5 баллов] Окружности о и и касаются в точке ,4 внутренним образом. Отрезок АВ - диаметр
большей окружности Q, а хорда ВС окружности Q касается с0 в точке D. Луч ДD nourop"b
пересекает о в точке Д. Прямая, проходяпцая через точку Д перпенликулярно Вс, nnoropno
пересека€т Q в точке Д. Найдите радиусы_окружностей, угол ,4fД и площадь треугольника
AEF, еслч известно, что CD : *,ВО:Ч.

5, [5 баллов| Функция / определена на множестве положительных рационiL.Iьных чисел. Известно,
что дrя любых чисел о и б из этого множества выполнено равенство f@q : J@)+ /(D), и при
этом /(р) : [pla] м" любого простого числа р ([z] обозначае, ,rurбоri*". u","o" "".rо, 

,"
превосходящее л). Найдите количество пар натураJ'ьных чисел (r; у) таких, что 2 ( z ( 25,
2 ( у { 2ь н f(x/y) <0.

6. [5 баллов| Найлитс всс пары чиссл (а; Ь) такие, что псравснство

16r - 16

4J-т(с,r+Ь(-з2r2r_збr_з
выполнеяо для всех z на промежутке [}; 1].

7, [6 баллов] !апа пирамида {LLIN, вершина 1{ котороЙ лежит на одной сфере с ссрелинамивсех её рёбср, кромс рсбра Ky'f. Извсстпо. ч'о KL - 3, КМ: 1, ,4'Л : ,,iZ.'йuоо"r" ,u,,n,,,
ребра Lt|,|. Какой паимепьший радиу(, может иметь сфера, описанная около данной пирами2lы'/
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